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Κεθάλαιο 5ο 

 

Διζαγωγή ζηην Θεωπία ηηρ Γιδαζκαλίαρ 

 
Οη ζεκεηώζεηο αθνξνύλ ζην κάζεκα ‘Γηδαζθαιία ησλ Μαζεκαηηθώλ θαη Λύζε 

Πξνβιήκαηνο’. Έρνπλ γξαθεί κε ζθνπό λα αλαδείμνπλ ζπλνπηηθά ηηο θπξηόηεξεο   

ζπληζηώζεο ηνπ δηδαθηηθνύ έξγνπ πνπ έρνπλ επηζεκαλζεί ζηελ έξεπλα κέρξη ζήκεξα. 

΢ην θείκελν έγηλε πξνζπάζεηα λα ζπλδπαζηνύλ δύν αιιεινζπλδεόκελεο νπηηθέο 

γσλίεο, δειαδή λα δνύκε ην δηδαθηηθό έξγν ηόζν από ηελ πιεπξά ηνπ δηδάζθνληα όζν 

θαη από ηελ πιεπξά ηνπ εξεπλεηή. Σέινο, γηα ηνλ δηδάζθνληα ρξεζηκνπνηνύκε 

ηζνδύλακα θαη ηνπο όξνπο δάζθαινο ή θαζεγεηήο ρσξίο θακηά ελλνηνινγηθή 

δηαθνξά. 

 
1. Διζαγωγή  

Η αλάπηπμε ηεο ζθέςεο απαηηεί ηελ παξνπζία κηαο θαηάζηαζεο πνπ πξνθαιεί 

δηζηαγκό, ζύγρπζε, ακθηβνιία, γεληθόηεξα κηα λνεηηθή δπζθνιία. Η θαηάζηαζε 

απηή, κε ηε ζεηξά ηεο, πξνθαιεί κηα αληζνξξνπία (disequilibrium, θαηά ηνλ Piaget) ε 

νπνία πξέπεη λα απνθαηαζηαζεί, επεηδή ε αλαδήηεζε ηεο βεβαηόηεηαο είλαη κηα 

ςπρνινγηθή δύλακε πνπ θαζνδεγεί ηε κάζεζε.  

Αλ ηώξα ζεσξήζνπκε όηη ν όξνο αβεβαιότητα (uncertainty) αληηπξνζσπεύεη ηνπο 

όξνπο δηζηαγκόο, αζάθεηα, ζύγρπζε, ακθηβνιία, λνεηηθή δπζθνιία θιπ, ηόηε 

δηαπηζηώλνπκε όηη ν όξνο απηόο ζπλαληάηαη ηόζν ζηηο επηζηήκεο π.ρ. Φπζηθή, ζηα 

Μαζεκαηηθά, αιιά θαη ζηε Μαζεκαηηθή Δθπαίδεπζε. Γηα παξάδεηγκα, ζηε Φπζηθή 

ππάξρεη ε γλσζηή αξρή ηεο απξνζδηνξηζηίαο ηνπ Heisenberg (the uncertainty 

principle of Heisenberg). ΢ηα Μαζεκαηηθά ε αβεβαηόηεηα έρεη ζπλδεζεί κε ηελ 

απώιεηα ηεο ‘αληηθεηκεληθήο αιήζεηαο’ πνπ ππνηίζεηαη όηη εμέθξαδαλ κέρξη ηελ 

εκθάληζε ησλ κε επθιείδεησλ γεσκεηξηώλ, βιέπε π.ρ. Kline (1980).  

΢ηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε ε αβεβαηόηεηα ζπλαληάηαη ζρεδόλ ζε όιεο ηηο εθδνρέο 

ηεο δηδαζθαιίαο θαη ηεο κάζεζεο όπσο: Αβεβαηόηεηα σο πξνο ηε δηδαζθαιία, δειαδή 

ν δάζθαινο πνηέ δελ κπνξεί λα είλαη βέβαηνο σο πξνο ην ηη έρνπλ θαηαλνήζεη νη 

καζεηέο από ην κάζεκα ζε ζρέζε κε ηνπο ζηόρνπο. Αβεβαηόηεηα σο πξνο ηελ επηινγή 

ηεο θαηάιιειεο δηδαθηηθήο πξνζέγγηζεο.  Αβεβαηόηεηα σο πξνο ηελ αμηνιόγεζε ησλ 

καζεηώλ, αβεβαηόηεηα σο πξνο ην δηδαθηηθό πεξηερόκελν, δειαδή σο πξνο ηηο 

επηινγέο ηνπ πξνγξάκκαηνο ζπνπδώλ θαη πνπ ζα επηθεληξώζνπκε ηελ πξνζνρή καο, 

αβεβαηόηεηα σο πξνο ηε ζέζε θαη ην ξόιν ηνπ θαζεγεηή ζηελ ηάμε, αβεβαηόηεηα σο 

πξνο ηνλ ηξόπν κε ηνλ νπνίν κπνξνύκε λα βειηηώζνπκε ηε δηδαζθαιία καο, βιέπε 

π.ρ. Floden (1988). Γηα παξάδεηγκα αο ζεσξήζνπκε ηελ αμηνιόγεζε, έλα δήηεκα πνπ 

πξνθαιεί εληάζεηο θαη ακθηζβεηήζεηο. Αο ζθεθηνύκε έλα ζπγθεθξηκέλν καζεκαηηθό 

ζέκα θαη όηη ε αμηνιόγεζε ησλ καζεηώλ καο ζην ζέκα απηό καο δίλεη θάπνηα 

απνηειέζκαηα. Πόζν βέβαηνη είκαζηε γηα ηα ζπκπεξάζκαηα ηα νπνία βαζίζακε ζηελ 

αμηνιόγεζε απηή; Μηα αμηνιόγεζε, π.ρ. έλα ηέζη, είλαη αξθεηό; Μηα πξώηε 

αληίδξαζε ζα ήηαλ λα θάλνπκε πεξηζζόηεξα ηεζη ηνπ ίδηνπ ηύπνπ. Σόηε θαηά 

παξάδνμν ηξόπν ε αβεβαηόηεηα αληί λα ιπζεί ζα απμεζεί! Απηό νθείιεηαη ζην 

γεγνλόο όηη δελ γλσξίδνπκε ηελ επίδξαζε ηεο αμηνιόγεζεο ζηε καζεζηαθή 

δηαδηθαζία ή κήπσο ηελ γλσξίδνπκε; Αο ζθεθηνύκε όηη ε κάζεζε ζπλερίδεηαη θαηά 

ηε δηάξθεηα ηεο αμηνιόγεζεο, έλα γεγνλόο γλσζηό ζηελ έξεπλα ηδηαίηεξα ζηηο 

ζπλεληεύμεηο κε έλα καζεηή, όπνπ αλαδεηνύκε λα πξνζδηνξίζνπκε ηε ζθέςε ηνπ 

καζεηή κέζα από εξσηήζεηο. Από ηελ άιιε κεξηά, αλ αιιάμνπκε ην κνληέιν 

δηδαζθαιίαο καο, είλαη πηζαλόλ λα δνύκε όηη εθείλνη, πνπ ηνπο είρακε ‘θαηαηάμεη’ σο 
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π.ρ. κέηξηνπο, ηώξα λα αλαδεηθλύνπλ ηθαλόηεηεο πνπ δελ αλακέλακε. Οη Streefland & 

Heuvel-Panhuizen (1999), παξαηεξνύλ όηη όζν πην εληαηηθά εξεπλνύκε ηελ εκθάληζε 

ελόο ζπγθεθξηκέλνπ καζεζηαθνύ θαηλόκελνπ ηόζν πεξηζζόηεξν επεξεάδνπκε ηελ 

παξνπζία ηνπ! Σέινο, ε Gerofsky (1996), παξαηεξεί όηη ε θαηάζηαζε ζηε δηδαζθαιία 

ησλ καζεκαηηθώλ, όπνπ έρνπκε επαλαιεπηηθνύο θύθινπο πξόβιεκα – ιύζε ηνπ 

πξνβιήκαηνο θαηά ηνπο νπνίνπο πξέπεη λα θζάζνπκε γξήγνξα ζηε ιύζε, δελ 

επηηξέπεη ηελ παξνπζία ηεο ακθηβνιίαο, ηεο πξνβιεκαηηθήο θαηάζηαζεο, ηελ 

αλάπηπμε ηεο αβεβαηόηεηαο. Σν γεγνλόο απηό έρεη σο απνηέιεζκα ε δηαπξαγκάηεπζε 

θαη ε επηθνηλσλία ζηελ ηάμε λα εθθξάδεηαη κε όξνπο ‘ζσζηό’ ή ΄ιάζνο’, θάηη πνπ 

πεξηνξίδεη ηνπο ζηόρνπο θαη ηελ εκβέιεηα ηεο δηδαζθαιίαο. 

 Βιέπνπκε ινηπόλ όηη ε αβεβαηόηεηα είλαη ε αηηία ηεο απαξρήο ησλ καζεκαηηθώλ 

ζπιινγηζκώλ, κηα ζπλζήθε αλαγθαία αιιά όκσο όρη θαη επαξθήο, όπσο ζα 

αλαθέξνπκε θαη πην θάησ. 

΢ηηο επόκελεο παξαγξάθνπο ζα παξνπζηάζνπκε ηα αθόινπζα δεηήκαηα: 

1. Οη ηύπνη ηεο αβεβαηόηεηαο θαηά ηε ιύζε πξνβιήκαηνο θαη ε αιιεινζπλδεζή 

ηνπο. 

2. Η αβεβαηόηεηα ζηε δηδαζθαιία ησλ Μαζεκαηηθώλ θαη νη ηξόπνη ιύζεο-

ππέξβαζήο ηεο. Δδώ ζα εμεηάζνπκε ην δήηεκα ιακβάλνληαο ππόςε ηελ 

‘ηξηάδα’ ησλ αιιεινζπκπιεθόκελσλ όξσλ: αβεβαηόηεηα, δηαπξαγκάηεπζε, 

δηππνθεηκεληθόηεηα.  

3. Οη ζηξαηεγηθέο ηεο ιύζεο πξνβιήκαηνο θαη ην πώο εληάζζνληαη ζηελ 

δηδαζθαιία.  

4. Θα αλαπηύμνπκε ην δηδαθηηθό κνληέιν ‘δηδάζθνληαο αλάκεζα ζηα ζξαλία’. 

Θεσξνύκε ην κνληέιν απηό σο ζεκειηαθό, επεηδή δηαπιέθεηαη ζπλερώο κε 

άιια δηδαθηηθά κνληέια κε πνιινύο ηξόπνπο. 

 

2. Τύποι αβεβαιόηηηαρ και ζσέζειρ μεηαξύ ηοςρ 

H Zaslavsky (2005) βιέπεη ηελ αβεβαηόηεηα ζπλδεδεκέλε κε ηε ‘γλσζηηθή 

αληηπαξάζεζε-ζύγθξνπζε’ (cognitive conflict) θαη θαηά ζπλέπεηα κε ηελ αλάπηπμε 

λέαο γλώζεο. Έηζη ινηπόλ ρξεζηκνπνηεί ηελ αβεβαηόηεηα σο ‘νδεγό’ γηα ηελ 

αλάπηπμε πξνβιεκάησλ ηα νπνία ζηνρεύνπλ ζηελ γλσζηηθή ζύγθξνπζε. Μέζα από 

ηελ έξεπλα κε ηέηνηνπ είδνπο πξνβιήκαηα δηαπίζησζε ηνπο αθόινπζνπο ηύπνπο 

αιιεινζπλδεόκελσλ πεξηπηώζεσλ αβεβαηόηεηαο, ζπλδένληαο ηαπηόρξνλα ηνπο 

ηύπνπο απηνύο κε κηα δπλακηθή δηαδηθαζία κάζεζεο: 

1. Αληηζεηηθνί-αληαγσληζηηθνί ηζρπξηζκνί (competing claims): 

Δδώ έρνπκε δύν ή πεξηζζόηεξα επηρεηξήκαηα ηα νπνία κπνξνύλ λα αλαπηπρζνύλ 

από απνηειέζκαηα, νξηζκνύο, ‘πηζηεύσ’, ππνζέζεηο, a priori πξνζδνθίεο, 

ηζρπξηζκνύο, πνπ δεκηνπξγνύλ δηαθνξεηηθέο νπηηθέο ζην ίδην ζέκα. Γηα 

παξάδεηγκα, βιέπε ην πξόβιεκα ζην ζρήκα 1, Zaslavsky (2002). ΢ηνλ ηύπν απηόλ 

αλήθεη θαη ε πεξίπησζε όπνπ ν καζεηήο έρεη κηα παξαλόεζε ή έλα ‘πηζηεύσ’ πνπ 

έξρεηαη ζε αληίζεζε κε έλα απνηέιεζκα. 

2. Άγλσζηνο ηξόπνο επίιπζεο ή ακθίβνιν απνηέιεζκα (Unknown path or 

questionable conclusion) 

Σν δεύηεξν είδνο αβεβαηόηεηαο αληηζηνηρεί ζηελ αλαδήηεζε (inquiry) ζε 

δηεξεπλεηηθά έξγα (exploration tasks) θαη ζε πξνβιήκαηα αλνηθηνύ ζηόρνπ (open-

ented problems). Η θύζε ηεο δηεξεύλεζεο ζπλίζηαηαη ζηελ έξεπλα γηα επξήκαηα 

(patterns, δηαζπλδέζεηο, ζρέζεηο) άγλσζηα ζηνλ καζεηή, γηα ηα νπνία έρεη ή όρη 

δηαηζζεηηθέο ηδέεο σο πξνο ην ηη αλακέλεη. Σν είδνο απηό ηεο αβεβαηόηεηαο 

παξνπζηάδεηαη ηδηαίηεξα ζε εξγαζίεο κε ηνλ ππνινγηζηή. Η δηεξεύλεζε απηνύ ηνπ 

είδνπο μεθηλά από κηα εηθαζία θαη, δηακέζνπ πεηξακαηηζκώλ πνπ ζθνπεύνπλ ζηνλ 
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έιεγρν δηαθόξσλ πεξηπηώζεσλ ηεο εηθαζίαο, θαηαιήγεη ζε (1): Απόξξηςε ηεο 

εηθαζίαο θαη δηαηύπσζε κηαο ελαιιαθηηθήο ή (2): ΢ε ελίζρπζε ηεο εηθαζίαο θαη 

ζηελ αλάγθε ηεο ππνζηήξημήο ηεο κε δηεπθξηλίζεηο θαη απόδεημε. Βιέπε π.ρ. ην 

πξόβιεκα ζην ζρήκα 2: 
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f x( )

33 x  
΢ην ζρήκα έρνπκε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο f(x)=x 

 Η επζεία δηρνηνκεί ηε γσλία ησλ αμόλσλ; 

 Η γσλία σ πξνζδηνξίδεηαη από ηε ζρέζε 

εθ(σ)=1 ή εθ(σ)=
3

1
; 

΢ρήκα 1 

 

 

Πξόβιεκα 
Να εξεπλήζεηε αλ ζε δεδνκέλν ηξίγσλν ΑΒΓ 

ππάξρεη ζεκείν Γ κέζα ζην ηξίγσλν, ηέηνην ώζηε λα 

δηαηξεί ην ΑΒΓ ζε ηξία ηξίγσλα πνπ έρνπλ ην ίδην 

εκβαδόλ. 

 Η απάληεζε εμαξηάηαη από ην είδνο ηνπ 

ηξηγώλνπ; Αλ λαη, κε πνηνλ ηξόπν; 

 Αλ ππάξρεη ηξίγσλν ζην νπνίν έρνπκε έλα 

ζεκείν Γ κε ηελ ηδηόηεηα απηή, ηόηε λα 

εξεπλήζεηε αλ ππάξρνπλ άιια ζεκεία κε 

ηελ ίδηα ηδηόηεηα. Να εμεγήζεηε ηελ 

απάληεζή ζαο. 

΢ρήκα 2 

 
 

3.Με άκεζα επαιεζεύζηκα απνηειέζκαηα (Non-readily verifiable outcomes) 

Δδώ έρνπκε λα θάλνπκε κε ηελ έιιεηςε εκπηζηνζύλεο σο πξνο ηελ εγθπξόηεηα ή 

όρη ησλ απνηειεζκάησλ ζηε ιύζε ελόο πξνβιήκαηνο. Η αβεβαηόηεηα ζηελ 

πεξίπησζε απηή πξνθύπηεη από ηελ απνπζία κεζόδσλ ειέγρνπ θαη επηβεβαίσζεο 

ησλ απνηειεζκάησλ. Γηα παξάδεηγκα ζε πξνβιήκαηα πηζαλνηήησλ θαη 

ζπλδπαζηηθήο έξεπλεο δείρλνπλ όηη νη ιύηεο έρνπλ έλα αίζζεκα αβεβαηόηεηαο σο 

πξνο ην αλ ηα απνηειέζκαηά ηνπο είλαη ζσζηά ή όρη. 

΢εκεηώλνπκε όηη νη ηξεηο πξνεγνύκελνη ηύπνη αβεβαηόηεηαο πνπ παξνπζηάζακε 

ζπλδένληαη κεηαμύ ηνπο. Έηζη, π.ρ. ε αβεβαηόηεηα σο πξνο έλα απνηέιεζκα πνπ 

αθήλεη εξσηεκαηηθά (ακθίβνιν απνηέιεζκα, 2
νο

 ηύπνο) κπνξεί λα κεηαζρεκαηηζηεί 

ζε αβεβαηόηεηα σο πξνο ηελ έιιεηςε ηξόπσλ επηβεβαίσζεο (ηξίηνο ηύπνο). Ή κηα 
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αβεβαηόηεηα 2
νπ

 ηύπνπ κπνξεί λα πξνέξρεηαη από αληηζεηηθά επηρεηξήκαηα (1
νο

 

ηύπνο). 

Βιέπνπκε ινηπόλ όηη θαηά ηε δηαπξαγκάηεπζε ελόο πξνβιήκαηνο κπνξεί λα ζπκβεί 

‘κεηαθίλεζε’ ηεο αβεβαηόηεηαο από έλαλ ηύπν ζε άιινλ, γεγνλόο πνπ δείρλεη ηε 

δπλακηθή θύζε ηεο αβεβαηόηεηαο, όπσο θαίλεηαη ζην αθόινπζν ζρήκα 3 ηεο 

Zaslavsky (2005, p. 305). 

      

Ανηιθεηικοί ιζσςπιζμοί 
Μπνξεί λα πξνθιεζνύλ από 

 Αληηζεηηθέο δειώζεηο 

 Απνηειέζκαηα αζύκβαηα 

κε πξνεγνύκελε γλώζε, 

ππνλννύκελεο ππνζέζεηο, 

δηαηζζεηηθέο αληηιήςεηο, 

‘πηζηεύσ’, παξαλνήζεηο, 

πξνζδνθίεο, δηαθνξεηηθό 

ζεσξεηηθό πιαίζην. 

 

                                                             

                                                  

    

 

 

Μη άμεζα 

επαληθεύζιμα 

αποηελέζμαηα 
Μπνξεί λα πξνθιεζνύλ από 

 Σελ θύζε ηεο 

πεξηνρήο (πνπ 

αλήθεη ην 

πξόβιεκα) 

 Με δηαζέζηκεο 

κεζόδνπο 

επαιήζεπζεο 

 Γπζθνιία ζηελ 

επαιήζεπζε κηαο 

ιύζεο 

 

  

΢ρήκα 3 

 

΢ην ζρήκα 4 παξηζηάλεηαη ε δπλακηθή επαλαιεπηηθόηεηα ζην ζρεδηαζκό ηνπ έξγνπ 

σο αληίδξαζε ζηελ αβεβαηόηεηα πνπ αλαδύεηαη θαηά ηελ επίιπζε ελόο πξνβιήκαηνο, 

Zaslavsky (2005,p. 316). 

 

 

Άγνωζηορ ηπόπορ επίλςζηρ 

ή αμθίβολο αποηέλεζμα 
Μπνξεί λα πξνθιεζνύλ από 

 Έιιεηςε απαξαίηεηεο 

γλώζεο ή εκπεηξίαο 

 Έιιεηςε εξγαιείσλ (tools) 

γηα λα πξνρσξήζνπκε 

 Έιιεηςε επηκνλήο θαη 

πξνζπάζεηαο γηα ηελ 

νινθιήξσζε ηεο ιύζεο. 
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                                                                      1
νο

 ηύπνο αβεβ.              
 
                                ΔΠΊΛΤ΢Η ΣΟΤ ΔΡΓΟΤ                               ΑΝΑ΢ΣΟΥΑ΢Μ΋΢ ΓΙΑ                    

                                                                                                          
                                                                                  ΣΙ΢ ΔΝΔΡΓΔΙΔ΢                           

                                                   2
νο ηύπνο αβεβ.              3νο 

ηύπνο αβεβ.                 

                                                          
                                                         ΑΝΑ΢ΣΟΥΑ΢ΜΟ΢ 

                                                                              ΢ΣΙ΢ ΔΝΔΡΓΔΙΔ΢                                        

 

 

΢ρήκα 4 

 

 

Τποποποιημένο 

έπγο 

 

3. Αβεβαιόηηηα, διαππαγμάηεςζη, διςποκειμενικόηηηα (uncertainty, negotiation 

and intersubjectivity). 

Η ηάμε είλαη έλα ζύλζεην ζθεληθό όπνπ θαηά ηελ δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο 

ζπκβαίλνπλ ζπλερώο καζεζηαθέο θαηαζηάζεηο κε δηάξθεηα κόιηο ιίγσλ ζηηγκώλ. 

Μόλνλ έλαο ελεκεξσκέλνο δάζθαινο κπνξεί λα ηηο παξαθνινπζήζεη θαη λα ηηο 

θαηαλνήζεη θαη από απηέο όρη όιεο. Σαπηόρξνλα, ε θαηαλόεζε ησλ θαηλνκέλσλ ηεο 

ηάμεο πξνϋπνζέηεη ηε γλώζε ησλ αξρώλ ηνπ δηδαθηηθνύ ηνπ κνληέινπ, δειαδή γηα 

πνηόλ ιόγν επέιεμε ν δηδάζθσλ έλα ζπγθεθξηκέλν δηδαθηηθό κνληέιν θαη πνηεο είλαη 

νη ζπλέπεηέο ηνπ, γηα πνηόλ ιόγν ζα ην αιιάμεη, πνηνπο ζθνπνύο επεηδηώθεη κέζα από 

θάζε δηδαθηηθή επηινγή. Σηο ίδηεο δπζθνιίεο ζπλαληνύλ όζνη παξαθνινπζνύλ κηα 

δηδαζθαιία. ΢ηελ πεξίπησζε απηή κάιηζηα ππάξρεη θαη ε επηπξόζζεηε δπζρέξεηα όηη 

ζα πξέπεη λα εξκελεπηνύλ ‘απέμσ’ νη ελέξγεηεο ηόζν ηνπ θαζεγεηή όζν θαη ησλ 

καζεηώλ ηνπ ζηα πιαίζηα ηεο ζπγθεθξηκέλεο θνηλόηεηαο, κε ην ζπγθεθξηκέλν ζέκα 

ηεο δηδαζθαιίαο.  

Φζάλνπκε ινηπόλ ζηελ αλάγθε λα βξνύκε έλα ζύζηεκα ‘απνηύπσζεο’ ηεο πνιύ-

ζύλζεηεο πξαγκαηηθόηεηαο ηεο ηάμεο, ησλ ‘θεπγαιέσλ’ ζηηγκώλ ηεο δηδαζθαιίαο 

ζηηο νπνίεο θεξδίδεηαη ή ράλεηαη ην λόεκα, ησλ πνιιώλ ‘λεκάησλ’ κε ηα νπνία 

ζπλδένληαη θαη αιιεινεπηδξνύλ ν δάζθαινο κε ηνπο καζεηέο ηνπ αιιά θαη νη 

καζεηέο κεηαμύ ηνπο, ηα θίλεηξα πνπ δξνύλ ‘θάησ’ θαη έμσ από ηα επηθαηλόκελα πνπ 

παξαηεξνύκε θαη νδεγνύλ ηόζν ην δάζθαιν όζν θαη ηνπο καζεηέο ηνπ ζε 

ζπγθεθξηκέλα κνληέια αιιειεπίδξαζεο θαη δηακνξθώλνπλ κηα ζπγθεθξηκέλε 

πξαθηηθή ζηελ ηάμε.  

΢ηα επόκελα ζα βαζηζηνύκε ζε πξόζθαηε έξεπλα πνπ έγηλε κε ζθνπό λα 

απνηππσζνύλ ηα θαηλόκελα ηεο δηδαζθαιίαο θαη ζηελ νπνία πήξαλ κέξνο πνιινί 

εξεπλεηέο, βιέπε Clarke, (ed), (2001), αιιά θαη ζε άιιεο εξεπλεηηθέο εξγαζίεο 

ζπκβαηέο κε απηή. Η ζεσξία πνπ πξνθύπηεη έρεη ζηνηρεία ηόζν από ηελ 

επηθνηλσληαθή πξνζέγγηζε (communicational approach) όζν θαη από ηελ 

αιιειεπηδξαζηηθή (interactionism), ελώ παξάιιεια πξνζπαζεί λα νηθνδνκήζεη 

ζρέζεηο κε ηελ γλσζηηθή ζεσξία θαη ηδηαίηεξα κε ηνλ ξηδνζπαζηηθό 

θνλζηξνπθηηβηζκό.  

 

3.1. Γιαππαγμάηεςζη, διςποκειμενικόηηηα και αβεβαιόηηηα 

΢ηελ παξάγξαθν απηή ζα εμεηάζνπκε ηνπο παξαπάλσ όξνπο ζηα πιαίζηα ηεο ηάμεο 

ησλ Μαζεκαηηθώλ. Οη όξνη απηνί αιιεινδηαπιέθνληαη ηόζν ζην λόεκά ηνπο όζν θαη 

ζηα επηθνηλσληαθά θαηλόκελα πνπ πεξηγξάθνπλ, ώζηε είλαη αδύλαηνλ λα 

δηαρσξηζηνύλ. Μόλνλ γηα ιόγνπο κεζνδνινγηθνύο ζα επηθεληξσλόκαζηε θάζε θνξά 

Απσικό 

έπγο 
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ζηνλ πξώην όξν, ζηελ παξάγξαθν απηή ζηελ δηαπξαγκάηεπζε, θαη ζα ηνλ εμεηάδνπκε 

ζε ζρέζε κε ηνπο άιινπο δύν. 

Πξνθεηκέλνπ λα παξνπζηαζηεί, λα ζπκβεί, ε δηαπξαγκάηεπζε, ζην εμήο ε Γ, ζα 

πξέπεη θάηη λα παξνπζηαζηεί, λα ζπδεηεζεί ζηελ ηάμε, πνπ λα κελ κπνξεί λα ιπζεί ή 

λα είλαη αβέβαην.  

Η θξάζε ‘Γ ηνπ λνήκαηνο’ ρξεζηκνπνηείηαη γηα λα πεξηγξάςεη ηνπο ηξόπνπο κε ηνπο 

νπνίνπο αλαπηύζζεηαη ε κάζεζε ζε θνηλσληθά πιαίζηα. Δίλαη κηα θνηλσληθή 

δηαδηθαζία πνπ ζπζρεηίδεηαη κε ηηο πξαθηηθέο ησλ Μαζεκαηηθώλ ζηελ ηάμε θαη 

ζπλδέεη ηελ αλάγθε ηεο δηαπξαγκάηεπζεο κε ηελ παξνπζία ηεο αβεβαηόηεηαο. ΢ηελ 

θαηάζηαζε απηή ε δηππνθεηκεληθόηεηα, ζην εμήο Γη., ζεσξείηαη σο δηακεζνιαβεηηθόο 

κεραληζκόο κέζσ ηεο νπνίαο επηιύεηαη ε αβεβαηόηεηα, ζην εμήο Α, θαη 

θαηαζθεπάδεηαη ε λέα γλώζε. Με άιια ιόγηα, επηζεκαίλνπκε ελαιιαθηηθέο κνξθέο Α 

θαζώο θαη εθείλεο ηηο δηαδηθαζίεο όπνπ ζπκβαίλεη ε επίιπζε ηεο Α, δειαδή 

επηζεκαίλνπκε δηαδηθαζίεο όπνπ ε Γη έρεη θεληξηθό ξόιν. ΋ηαλ αλαθεξόκαζηε ζηελ 

Γη, ελλννύκε ηελ αιιειεπίδξαζε κεηαμύ ησλ αηόκσλ κε θάπνηνλ καζεζηαθό ζηόρν, 

ζηελ πξνθεηκέλε πεξίπησζε κεηαμύ ησλ καζεηώλ. ΋ιεο νη γλώκεο είλαη θαηαξρήλ 

ηζνδύλακεο θαη ε αιιειεπίδξαζε ζεκαίλεη ηελ αληαιιαγή, ή ηε δηαπξαγκάηεπζε ησλ 

γλσκώλ θαη ησλ ζέζεσλ, έσο όηνπ ππάξμεη ζπκθσλία σο πξνο ην λόεκα ηνπ 

ζπδεηνύκελνπ ζέκαηνο, δειαδή θαίλεηαη όηη αλαπηύζζεηαη κηα ακνηβαία ζπκθσλία 

γηα ην λόεκα (a mutual or taken-as-shared understanding). Η εξκελεία ηεο ιέμεο 

θαίλεηαη ζα εκπινπηηζηεί ζην ηέινο ηεο παξαγξάθνπ 3.3. Πην ζπγθεθξηκέλα, νη 

δηαθνξεηηθέο γλώκεο πξνθύπηνπλ από ηε δηαθνξεηηθή εξκελεπηηθή ηθαλόηεηα ηνπ 

αηόκνπ κέζα ζην ζπγθεθξηκέλν θνηλσληθό πιαίζην ηεο καζεηηθήο θνηλόηεηαο, κε 

ηνπο ζπγθεθξηκέλνπο πεξηνξηζκνύο αιιά θαη ηηο δπλαηόηεηεο πνπ πξνζθέξεη. Με ηνλ 

ηξόπν απηό πξνθύπηεη κηα πνηθηιία λνεκάησλ γηα ην ίδην καζεκαηηθό αληηθείκελν ε 

νπνία δεκηνπξγεί επθαηξίεο κάζεζεο.  

Μηα ζρέζε αλάκεζα ζηελ δηαπξαγκάηεπζε ηε δηππνθεηκεληθόηεηα θαη ηελ 

αβεβαηόηεηα κπνξεί λα είλαη ε αθόινπζε:  

Έλα κνλνπάηη πξνο ηε γλώζε είλαη δηακέζνπ ηεο επίιπζεο ηεο αβεβαηόηεηαο. Η 

δηαδηθαζία ηεο επίιπζεο είλαη ζπρλά δηαπξαγκαηεπηηθή. Η δηαπξαγκάηεπζε 

δηακεζνιαβείηαη από ηε γιώζζα, ε νπνία, κε ηε ζεηξά ηεο πξνϋπνζέηεη ηε 

δηππνθεηκεληθόηεηα. Τν δεηνύκελν ηεο δηππνθεηκεληθόηεηαο είλαη ην λόεκα.  

Σέινο, έλα δηαπξαγκαηεπηηθό ζηηγκηόηππν (negotiative event)  νξίδεηαη από έλαλ 

αλαγλσξίζηκν ζθνπό. Ο ζθνπόο είλαη ε πξαγκαηνπνίεζε ελόο ελδηάκεζνπ ζηόρνπ 

κέζα ζε έλα επεηζόδην ηεο δξαζηεξηόηεηαο.  

Γεληθά, κπνξνύκε λα αλαγλσξίζνπκε ηα αθόινπζα επίπεδα αλάιπζεο ηεο 

δηαπξαγκάηεπζεο: Οιόθιεξν ην κάζεκα, ηε δξαζηεξηόηεηα, ε νπνία κπνξεί λα είλαη 

κία από πνιιέο άιιεο ηνπ καζήκαηνο, ην επεηζόδην θαη ην δηαπξαγκαηεπηηθό 

ζηηγκηόηππν. Η αλαγλώξηζε ηνπ δηαπξαγκαηεπηηθνύ ζηηγκηόηππνπ σο κνλάδαο 

αλάιπζεο έρεη ζεκαληηθέο ζεσξεηηθέο ζπλέπεηεο, δεδνκέλνπ όηη νπζηαζηηθά είλαη κηα 

κνλάδα αιιειεπίδξαζεο. Έηζη, αληί λα θάλνπκε δηαρσξηζκό ησλ εθθξάζεσλ ησλ 

αηόκσλ πνπ ζπκκεηέρνπλ ζηελ αιιειεπίδξαζε, ην ζηηγκηόηππν αλαγλσξίδεη ηελ 

αιιειεπίδξαζε θαζαπηή σο ην αληηθείκελν ηνπ ελδηαθέξνληόο καο, νπόηε ε αλάιπζή 

καο κπνξεί λα εζηηαζηεί ζηα ραξαθηεξηζηηθά θαη ηε δνκή ηνπ δηαπξαγκαηεπηηθνύ 

ζηηγκηόηππνπ. 

 

3.2. Γιςποκειμενικόηηηα, αβεβαιόηηηα και διαππαγμάηεςζη 

΋πσο επηζεκάλακε ζηελ πξνεγνύκελε παξάγξαθν, ζηελ αλάπηπμε ηεο γλώζεο ε Γη 

εηζέξρεηαη σο δηακεζνιαβεηηθόο κεραληζκόο ν νπνίνο είλαη νπζηαζηηθόο γηα ηε 

δηαδηθαζία ηεο δηαπξαγκάηεπζεο, όπνπ επηιύεηαη-αλαηξείηαη ε αβεβαηόηεηα θαη 
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θαηαζθεπάδεηαη ε λέα γλώζε. Με απηή ηελ νπηηθή ε Γη είλαη απνηέιεζκα κηαο 

δηαπξαγκαηεπηηθήο δηαδηθαζίαο αιιά, ηαπηόρξνλα, θαη πξνϋπόζεζε γηα ηε 

δηαπξαγκάηεπζε. Πξάγκαηη, πξνθεηκέλνπ λα αξρίζεη ε δηαπξαγκαηεπηηθή δηαδηθαζία 

απαηηείηαη λα έρεη εγθαηαζηαζεί ήδε κηα αιιειεπίδξαζε κεηαμύ ησλ καζεηώλ πνπ ζα 

ππνζηεξίμεη ηε δηαδηθαζία απηή. Σν απνηέιεζκα ηεο Γ ζα είλαη κηα πην ‘πινύζηα’ 

κνξθή δηππνθεηκεληθόηεηαο. Σν επηρείξεκα απηό κπνξεί λα δηαηππσζεί σο εμήο: Η Γ 

εμαξηάηαη από θάπνηαο κνξθήο επηθνηλσλία, ζπλήζσο ηε γιώζζα, θαη ε επηθνηλσλία 

είλαη από ηε θύζε ηεο δηππνθεηκεληθή. Έηζη, πξναπαηηείηαη έλα επίπεδν 

δηππνθεηκεληθόηεηαο κεηαμύ δαζθάινπ-καζεηή θαη καζεηή-καζεηή πξνθεηκέλνπ λα 

πξαγκαηνπνηεζεί ε δηαπξαγκάηεπζε.  

Καηά ηε δηαδηθαζία ηεο αιιειεπίδξαζεο ή ηεο Γη, νη ζπκκεηέρνληεο 

δηαπξαγκαηεύνληαη ηα καζεκαηηθά ηνπο λνήκαηα θαη πξνζπαζνύλ λα θζάζνπλ ζε κηα 

ζπκθσλία ζρεηηθά κε ην πνηα απνηειέζκαηα θαη πνηα επηρεηξήκαηα ζα ζεσξεζνύλ σο 

καζεκαηηθέο ιύζεηο θαη θαηάιιειεο καζεκαηηθέο εμεγήζεηο αληίζηνηρα (ην λόεκα ηνπ 

έξγνπ). Καηά ηε δηαδηθαζία απηή ν θάζε καζεηήο ξπζκίδεη ηε δξάζε ηνπ ζε 

ζπλάξηεζε κε απηό πνπ ν ίδηνο ππνζέηεη όηη είλαη νη πξνζδνθίεο θαη νη γλώζεηο ησλ 

άιισλ ζπκκεηερόλησλ. Παξάιιεια, νη απνδέθηεο ηεο δξάζεο ηελ εξκελεύνπλ 

αλάινγα κε απηό πνπ πηζηεύνπλ όηη είλαη νη γλώζεηο θαη νη πξνζδνθίεο ηνπ 

ππνθεηκέλνπ πνπ ελεξγεί. Οη ελέξγεηεο ησλ άιισλ εξκελεύνληαη από ηνλ πξώην σο 

πξνο ηηο πξνζδνθίεο ηνπ θαη κπνξνύλ λα ηνλ νδεγήζνπλ ζε κηα αλαζεώξεζε ηεο 

δξάζεο ηνπ θαη ησλ ηδεώλ ηνπ θιπ. Γηα παξάδεηγκα, ν καζεηήο κπνξεί λα εξκελεύζεη 

ηελ αληίδξαζε ηνπ δαζθάινπ σο αμηνιόγεζε ηεο ζθέςεο ηνπ παξόιν πνπ ε 

αληίδξαζε ηνπ δαζθάινπ κπνξεί λα είλαη π.ρ. κηα έθθξαζε ρακόγεινπ ζε κηα ζηηγκή 

πνπ παξαηεξεί ην καζεηή λα ελεξγεί, λα πξνζπαζεί δειαδή λα ιύζεη έλα πξόβιεκα. 

Ο καζεηήο ηώξα, βιέπνληαο ηελ αληίδξαζε ηνπ δαζθάινπ αλαπηύζζεη δηάθνξα 

ζπλαηζζήκαηα, π.ρ. ζεσξεί όηη ε κέζνδνο πνπ αθνινπζεί είλαη ιάζνο θαη αιιάδεη ηνλ 

ηξόπν επίιπζεο σο αληίδξαζε ζηελ αληίδξαζε ηνπ θαζεγεηή ηνπ. ΢ε παξόκνηα 

πεξίπησζε, έλαο άιινο καζεηήο ζα αληηδξνύζε πξνζπαζώληαο λα επραξηζηήζεη ην 

δάζθαιν παξνπζηάδνληαο θάηη πνπ ππνζέηεη όηη αλακέλεη από απηόλ, ρσξίο ν 

καζεηήο, ελδερνκέλσο, λα ην έρεη θαηαλνήζεη. Βιέπε θαη Voigt (1994) γηα 

πεξηζζόηεξα παξαδείγκαηα. 

Η Γη θαηαλνείηαη ζε ζπγθεθξηκέλα πνιηηηζηηθά πιαίζηα θαη ελέξγεηεο θαη 

αλαγλσξίδεηαη δηακέζνπ ηεο αλάιπζεο ησλ δηαπξαγκαηεπηηθώλ ζηηγκηόηππσλ. Αλ 

ινηπόλ, θαηά ηελ αλάιπζε ελόο δηαπξαγκαηεπηηθνύ ζηηγκηόηππνπ, δηαπηζηώζνπκε όηη 

νη πξνηάζεηο ησλ ζπλδηαιεγόκελσλ είλαη αηειείο, δελ είλαη ζύκθσλεο κε ηε 

γξακκαηηθή θαη ην ζπληαθηηθό, νη θξάζεηο ηνπο είλαη ζύληνκεο, ζπρλά κηα ιέμε, ν 

έλαο λα ζπκπιεξώλεη ηελ πξόηαζε ηνπ πξνεγνπκέλνπ ηνπ ρσξίο λα αλαθέξεηαη ην 

αληηθείκελν ζην νπνίν ζπλδηαιέγνληαη, ηόηε κπνξνύκε λα ππνζηεξίμνπκε όηη 

ππάξρνπλ ελδείμεηο δηππνθεηκεληθόηεηαο. Καη απηό γηαηί ε επηθνηλσλία απηήο ηεο 

κνξθήο ππνζηεξίδεηαη κόλν επεηδή νη ζπκκεηέρνληεο ζην δηάινγν έρνπλ κηα θνηλή 

θαηαλόεζε ησλ αλαθνξώλ ησλ πξνηάζεσλ ή ιέμεσλ, ησλ ελεξγεηώλ ή ζρέζεσλ, 

ρσξίο λα ρξεηάδεηαη λα εθθξαζηνύλ ξεηά αιιά ππνλννύληαη θαη ππνζηεξίδνληαη, 

ελδερνκέλσο, θαη από άιιεο κνξθέο επηθνηλσλίαο π.ρ. ρεηξνλνκίεο.  

 

3.3. Το νόημα 

Πξνϋπόζεζε ηνπ λνήκαηνο είλαη ε θνηλόηεηα, ν ζθνπόο θαη ε θαηάζηαζε πνπ 

βξίζθεηαη ππό δηαπξαγκάηεπζε. Δίλαη άζθνπν λα ζπδεηάκε γηα ην λόεκα κηαο ιέμεο ή 

ελόο όξνπ μερσξηζηά από ηελ θνηλόηεηα ζηελ νπνία αλήθεη ν νκηιώλ, από ηνλ ζθνπό 

ηνπ ή από ηελ ζπγθεθξηκέλε θαηάζηαζε. Γελ είλαη ε ιέμε πνπ έρεη λόεκα αιιά 

νιόθιεξε ε έθθξαζε ή ε πξόηαζε. ΢ύκθσλα κε ηνλ Wittgenstein, βιέπε π.ρ. 



 74 

Sierpinska (1994), ε γιώζζα ζεσξείηαη πεξηζζόηεξν σο κηα δξαζηεξηόηεηα, κηα 

θνηλσληθή πξαθηηθή, όπνπ ηα λνήκαηα ησλ θξάζεσλ ραξαθηεξίδνληαη από ηε ρξήζε 

απηώλ ησλ θξάζεσλ. ΢ηελ θαζεκεξηλή γιώζζα δελ απνδίδνπκε λνήκαηα ζηηο 

θξάζεηο κε βάζε αθξηβείο θαλόλεο, απηό ζπκβαίλεη κόλνλ ζηα καζεκαηηθά όπνπ ην 

λόεκα ησλ όξσλ δηακνξθώλεηαη από έλα ζύλνιν θξηηεξίσλ. Οη εξεπλεηέο ηεο 

καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο πξνζειθύζηεθαλ από απηή ηε ζέζε ηνπ Wittgenstein, όρη 

γηαηί είραλ μεράζεη όηη ζηα Μαζεκαηηθά νη όξνη έρνπλ αθξηβείο νξηζκνύο αιιά γηαηί 

είραλ ππόςε ηνπο όηη ε γιώζζα ζηελ ηάμε δελ είλαη ε ηππηθή γιώζζα πνπ ζπλαληάκε 

ζηα βηβιία ή ζηα εξεπλεηηθά papers. Η γιώζζα ηεο ηάμεο έρεη πνιύ ζύλζεηε δνκή. 

Σν πιαίζην (context) ζην νπνίν νη καζεηέο καζαίλνπλ καζεκαηηθά είλαη 

πνιπδηάζηαην, όπνπ ηα λνήκαηα θαζνξίδνληαη όρη κόλνλ από ηηο γξαπηέο ιέμεηο ηνπ 

βηβιίνπ ή από ηηο εθθξάζεηο ηνπ δαζθάινπ. Σν λόεκα ελόο πξνβιήκαηνο, γηα 

παξάδεηγκα, εμαξηάηαη από ηνπο ξόινπο πνπ νη καζεηέο θαη ν δάζθαινο απνδίδνπλ 

ζηνπο εαπηνύο ηνπο ζε κηα δεδνκέλε θαηάζηαζε. Θα είλαη δηαθνξεηηθό, αλ ην 

πξόβιεκα δηαηππσζεί από έλαλ καζεηή, θαη δηαθνξεηηθό, αλ δηαηππσζεί από ην 

δάζθαιν. Σν λόεκα εμαξηάηαη επίζεο από ηελ πξόζεζε ηνπ δαζθάινπ: Αλ δειαδή κε 

απηό ν δάζθαινο ζθνπεύεη ζηελ εηζαγσγή ελόο λένπ ζέκαηνο, όπνπ επηηξέπνληαη θαη 

δηαθνξεηηθέο πξνζεγγίζεηο, θαη δηαθνξεηηθό, αλ κε ην πξόβιεκα απηό ν δάζθαινο 

ζθνπεύεη ζηελ αμηνιόγεζε ησλ καζεηώλ. Καζεκηά από ηηο πεξηπηώζεηο απηέο νξίδεη 

έλα δηαθνξεηηθό ‘δηδαθηηθό ζπκβόιαην’. 

Η θνηλσληθή θαηάζηαζε αιιάδεη ην λόεκα ησλ καζεκαηηθώλ όξσλ γηαηί θέξλεη ηελ 

γιώζζα ηεο ηάμεο θνληά ζηελ θαζεκεξηλή γιώζζα αιιά όρη κε ζαθή ηξόπν. Έρνπκε 

ηελ γιώζζα ησλ καζεκαηηθώλ ηύπσλ θαη ζρέζεσλ αιιά θαη ηελ γιώζζα κε ηελ νπνία 

κηιάκε γηαπηνύο ηνπο ηύπνπο ή ηηο ζρέζεηο. Σελ γιώζζα κε ηελ νπνία αμηνινγνύκε 

ηνπο καζεηέο αιιά θαη ηελ γιώζζα ησλ καζεκαηηθώλ ζπιινγηζκώλ: Ο καζεηήο 

δηαηππώλεη έλα κε αιεζέο ζπκπέξαζκα θαη ν δάζθαινο ηνπ ιέεη ‘ιάζνο’, ζαλ λα ήηαλ 

ν δηθαζηήο θαη ν καζεηήο ν θαηεγνξνύκελνο. Γειαδή εδώ έρνπκε κηα κεηαηόπηζε 

ηνπ λνήκαηνο όπνπ ηα Μαζεκαηηθά κεηαζρεκαηίδνληαη ζε έλα είδνο ‘λνκηθνύ 

πιαηζίνπ’ αληί γηα κηα γλώζε πνπ πξνθύπηεη από ηε ζπδήηεζε. ΢ην πιαίζην απηό, ην 

νπνίν θαζνξίδεηαη από ην ‘ν θαζεγεηήο δηδάζθεη θαη ν καζεηήο καζαίλεη’, νη 

καζεκαηηθνί όξνη κπνξεί λα απνθηήζνπλ κηα ζπλαηζζεκαηηθή θόξηηζε πνπ κπνξεί λα 

απνηειέζεη πεγή αλεζπρίαο γηα κεξηθνύο επαίζζεηνπο καζεηέο. 

Πην γεληθά, νη δηαθνξεηηθέο γιώζζεο ηεο ηάμεο ησλ Μαζεκαηηθώλ έρνπλ θαλόλεο θαη 

ινγηθή πνπ δελ είλαη ζαθείο, κε απνηέιεζκα ν καζεηήο πξέπεη λα κάζεη λα ‘θηλείηαη’ 

κε επηηπρία αλάκεζα ζε αζαθή όξηα, λα αλαγλσξίδεη ‘ζεκάδηα’- ζεκεία πνπ λα ηνλ 

πξνεηδνπνηνύλ πνηα γιώζζα ρξεζηκνπνηνύκε κηα ζπγθεθξηκέλε ζηηγκή. Καη ηα 

‘ζεκάδηα’ απηά επίζεο είλαη αζαθή, κε δηαθαλή. Μπνξεί λα βξεζνύλ ζηνλ ηόλν ηεο 

θσλήο ηνπ δαζθάινπ θαη ζηηο ρεηξνλνκίεο ηνπ αιιά θαη ζε άιιεο πεγέο. ΢πλερείο 

απνηπρίεο ζηελ αλαγλώξηζε ηέηνησλ ζεκείσλ είλαη επίζεο πεγή αλεζπρίαο, έιιεηςεο 

απηνπεπνίζεζεο θαη, ηέινο, ζρνιηθήο απνηπρίαο. 

Σαπηόρξνλα κε ηα λνήκαηα πνπ πξνθαινύληαη από ην θνηλσληθό πιαίζην, από ηνπο 

ζπλαηζζεκαηηθνύο παξάγνληεο θαη ηε γιώζζα (γηα ηελ αθξίβεηα ηηο γιώζζεο ηεο 

ηάμεο), νη καζεκαηηθνί όξνη έρνπλ έλα πεξηγξαθηθό λόεκα. Έηζη, ζε θάπνην επίπεδν 

ηεο εθπαίδεπζεο ηα λνήκαηα δίλνληαη κε ζαθή ηξόπν από ηνπο νξηζκνύο. Αιιά 

αθόκα θαη ηόηε ηα λνήκαηα δελ καζαίλνληαη κε απηό ηνλ ηξόπν. Οη καζεηέο ζα 

θαηαλνήζνπλ ηηο ιεπηέο ππνζέζεηο ηνπ νξηζκνύ κόλν αλ ζπκκεηάζρνπλ ζηελ πξαθηηθή 

ηεο ηάμεο, δειαδή ζηελ ζπδήηεζε, ζηελ ρξήζε ησλ όξσλ, ζηελ δηαηύπσζε 

εξσηήζεσλ, ζηελ ιύζε πξνβιεκάησλ. Μεξηθέο θνξέο ε ρξήζε ησλ όξσλ κπνξεί λα 

κεηαθέξεη λνήκαηα πνπ δελ πεξηέρνληαη ζηνπο νξηζκνύο. Απηά ηα λνήκαηα 
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παξάγνληαη θαηά ηε δηαδηθαζία ηεο ‘κεηαθνξάο’ ηνπο από ηε ζπλήζε γιώζζα ζηελ 

επηζηεκνληθή θαη επεκβαίλνπλ ζηελ θαηαλόεζε ηνπ λνήκαηνο.  

Γεληθόηεξα, ην θαηλόκελν ηεο επέκβαζεο έμσ-καζεκαηηθώλ ζηνηρείσλ ζηνπο 

νξηζκνύο ησλ ελλνηώλ έρεη κειεηεζεί από ηνλ Vinner (1991). Πην ζπγθεθξηκέλα, πξηλ 

από ηελ εηζαγσγή κηαο έλλνηαο δηακέζνπ ηνπ νξηζκνύ, ε ‘εηθόλα ηεο έλλνηαο’ 

(concept image, CI) πνπ έρνπλ νη καζεηέο είηε είλαη θελή είηε έρεη θάπνηεο 

ζπγθεθξηκέλεο ηδέεο γηα ην ηη πεξίπνπ είλαη ε έλλνηα απηή. Με ηελ εηζαγσγή ηνπ 

νξηζκνύ αλαπηύζζεηαη κηα πιήξεο εηθόλα ε νπνία πεξηπησζηαθά πεξηέρεη θαη 

ζηνηρεία από ηηο πξνεγνύκελεο αληηιήςεηο. Γηαπηό ην ιόγν ε δηαδηθαζία ‘νξηζκόο ηεο 

έλλνηαο (concept definition, CD) – δηακόξθσζε ηεο εηθόλαο’, πνπ αλακέλεηαη από ην 

δάζθαιν, ζπάληα ζπκβαίλεη. Η αληίδξαζε ηνπ καζεηή ζηα πξνβιήκαηα είλαη 

απνηέιεζκα ηεο αιιειεπίδξαζεο αλάκεζα ζηελ CI θαη ηνλ CD ηεο έλλνηαο. Απηό 

ζεκαίλεη όηη ν καζεηήο δελ καζαίλεη ηηο έλλνηεο όπσο ν καζεκαηηθόο, δειαδή δελ 

θαηαλνεί ηηο έλλνηεο θαη ηα ζύκβνιά ηνπο κε ηξόπν ζαθή, κε ηξόπν πνπ δελ 

δεκηνπξγεί ακθηβνιία, αβεβαηόηεηα. Γηα ην ιόγν απηό, ηα λνήκαηα ησλ ελλνηώλ 

απνηεινύλ δήηεκα δηαπξαγκάηεπζεο ζηελ ηάμε. 

Βιέπνπκε ινηπόλ όηη ε αβεβαηόηεηα είλαη νπζηαζηηθό ζηνηρείν ηεο δηδαζθαιίαο ησλ 

Μαζεκαηηθώλ. Η αβεβαηόηεηα δεκηνπξγεί δηαθνξεηηθέο νπηηθέο ζηνπο καζεηέο πνπ, 

ζπλήζσο, είλαη δηαθνξεηηθέο από απηή ηνπ θαζεγεηή. Σόηε είλαη απαξαίηεηε ε 

δηαπξαγκάηεπζε ησλ λνεκάησλ, δειαδή ε δηαπξαγκάηεπζε είλαη κηα απαξαίηεηε 

ζπλζήθε γηα ηε κάζεζε, επεηδή ην γλσζηηθό ππόβαζξν ησλ καζεηώλ είλαη 

δηαθνξεηηθό από ηε γλώζε πνπ ν δάζθαινο ζέιεη λα δηδάμεη. Γεληθόηεξα, θαίλεηαη όηη 

νη καζεηέο ζπκκεηέρνπλ ζηελ δηαπξαγκάηεπζε κε πνιιά λνήκαηα. Γειαδή, εθηόο ηνπ 

καζεκαηηθνύ λνήκαηνο πνπ αλαθέξεηαη ζην έξγν, δηακνξθώλνληαη θαη άιια πνπ 

έρνπλ ζρέζε κε ηνπο καζεκαηηθνύο όξνπο, κε ηηο πξνζέζεηο ηνπ δαζθάινπ, κε ηελ 

θνηλόηεηα θηι. Πξνζνρή: Η δηαπξαγκάηεπζε ησλ λνεκάησλ ζηελ ηάμε πνηέ δελ 

εμαζθαιίδεη όηη όινη νη καζεηέο ζα θαηαζθεπάζνπλ αθξηβώο ην ίδην λόεκα θαη κεηαμύ 

ηνπο θαη κε ηνλ θαζεγεηή ηνπο. Πνηέ δελ κπνξνύκε λα είκαζηε βέβαηνη γηα ηα θελά ή ηηο 

παξαλνήζεηο ζηηο γλώζεηο πνπ έρεη θάπνηνο. Άξα, θαηά  ηε δηαδηθαζία ηεο 

δηαπξαγκάηεπζεο παξάγνληαη λνήκαηα πνπ θαίλεηαη λα ζπκκεξίδνληαη όινη (taken to be 

shared). Τα λνήκαηα απηά επηηξέπνπλ ζηνλ θαζεγεηή θαη ζηνπο καζεηέο ηνπ λα 

αιιειεπηδξνύλ θαη λα εξκελεύνπλ έλα καζεκαηηθό ζέκα κε ηνλ ίδην ηξόπν θαη λα 

απνθεύγνπλ ηηο αληηπαξαζέζεηο. 

 

3.4. Αναγνώπιζη και επίλςζη ηηρ αβεβαιόηηηαρ ζηην ηάξη 
΢ηα επηρεηξήκαηα πνπ αλαπηύμακε ζηηο πξνεγνύκελεο παξαγξάθνπο, ε αβεβαηόηεηα 

δεκηνπξγεί ηηο ζπλζήθεο πνπ πξνθαινύλ ηελ αξρή ηεο καζεζηαθήο δηαδηθαζίαο. Η Α 

πεξηγξάθεη κηα θαηάζηαζε ζπκπεξηθνξάο, θνηλσληθά παξαθηλνύκελε αιιά γλσζηηθά 

πξνζιακβαλόκελε. Παξαδείγκαηα Α ζηελ ηάμε κπνξνύλ λα είλαη: Έλαο καζεηήο έρεη, 

 Α σο πξνο έλα γεγνλόο ή έλαλ όξν. 

 Α σο πξνο ηε ζσζηή κνξθή κηαο ελέξγεηαο ή κηαο δηαδηθαζίαο. 

 Α σο πξνο ην λόεκα ελόο όξνπ ή κηαο ελέξγεηαο. 

 Α σο πξνο ηε κνξθή κηαο αλαπαξάζηαζεο. 

 Α σο πξνο ηε γλώκε ελόο άιινπ καζεηή , σο πξνο ηελ θαηαλόεζή ηνπ γηα έλα 

ζέκα, σο πξνο ηε κέζνδν πνπ αθνινπζεί ή ην απνηέιεζκα πνπ βξήθε.  

Η αβεβαηόηεηα δελ είλαη άγλνηα κε κηα απόιπηε έλλνηα. Πξνθεηκέλνπ ν καζεηήο λα 

αηζζαλζεί Α, πξέπεη λα έρεη θάπνηα γλώζε γηα ην ηη ή ην πνην αηζζάλεηαη αβέβαηνο. 

Σν γεγνλόο απηό ηνπνζεηεί ηνλ καζεηή ζηα ζύλνξα ηεο γλώζεο ηνπ. Αλ δνύκε έηζη 

ηελ Α, ηόηε απηή κπνξεί λα απνηειεί κηα πξναπαηηνύκελε ζπλζήθε γηα ηε ιεηηνπξγία 

ηεο ZPD. Δίλαη πξνθαλέο όηη ε πην πάλσ αλαθνξά ζηα παξαδείγκαηα πνπ πξνθαινύλ 
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ηελ Α δελ εμαληιεί όιεο ηηο πηζαλέο θαηαζηάζεηο πνπ παξνπζηάδνληαη ζηελ ηάμε. Από 

ηελ άιιε κεξηά, ηα παξαδείγκαηα απηά καο δίλνπλ επαξθείο ελδείμεηο ώζηε λα 

ππνζηεξίμνπκε ηε ζπζρέηηζε πνπ έρνπκε δηαηππώζεη ζηελ παξάγξαθν 3.1 σο πξνο ηε 

ζύλδεζε ηεο αβεβαηόηεηαο κε ηε δηαπξαγκάηεπζε, ηε δηππνθεηκεληθόηεηα θαη ηελ 

θαηαζθεπή ηνπ λνήκαηνο.  

Η αλαγλώξηζε ηεο Α σο θαηάζηαζεο πνπ πξέπεη λα ιπζεί, βαζίδεηαη ζην ελδηαθέξνλ 

ηνπ καζεηή γηα ην δήηεκα πνπ δηαπξαγκαηεύεηαη. ΋κσο, έλαο καζεηήο κπνξεί λα 

αλαγλσξίζεη ηελ αβεβαηόηεηα πνπ ππάξρεη ζε έλα δήηεκα, αιιά λα επηιέμεη λα ηελ 

απνδερζεί θαη λα κελ επηδηώμεη ηελ επίιπζή ηεο. Από ηελ άπνςε απηή ε αβεβαηόηεηα 

κόλε ηεο είλαη αλαγθαία ζπλζήθε αιιά όρη θαη επαξθήο γηα ηελ αξρή ηεο καζεζηαθήο 

δηαδηθαζίαο. Παξόια απηά, ε πίεζε γηα ηελ επίιπζε ηεο Α, πνπ πξνθύπηεη από ηελ 

πξαθηηθή ηεο ηάμεο, επηβάιιεη, θαηά θάπνηνλ ηξόπν θαη ζηηο πεξηζζόηεξεο 

πεξηπηώζεηο, ζηνλ καζεηή λα θάλεη ηηο αλαγθαίεο θνηλσληθέο θαη γλσζηηθέο 

δηαδηθαζίεο πξνθεηκέλνπ λα άξεη-λα επηιύζεη ηελ αβεβαηόηεηα. 

Η επίιπζε (resolution) ηεο αβεβαηόηεηαο γίλεηαη κε ηελ αλαθνξά, ή ηελ επίθιεζε, ζε 

παξάγνληεο όπσο: 

 ΢ε εκπεηξηθά δεδνκέλα 

 ΢ηε γλώκε θάπνηνπ άιινπ, καζεηή ε θαζεγεηή. 

 ΢ην δηδαθηηθό βηβιίν ή ζε άιιν. 

 ΢ε πξνεγνύκελεο εκπεηξίεο. 

 ΢ε ινγηθά επηρεηξήκαηα. 

Θεσξεηηθά, θάζε πεξίπησζε αβεβαηόηεηαο κπνξεί λα ιπζεί κε έλαλ ή κε ζπλδπαζκό 

από ηνπο πην πάλσ ηξόπνπο. Σν ζεκαληηθό πνπ ζα πξέπεη λα ηνλίζνπκε εδώ είλαη όηη 

θαζέλαο από ηνπο ηξόπνπο επίιπζεο ηεο Α νδεγεί ζε δηαθνξεηηθό είδνο γλώζεο. Γηα 

παξάδεηγκα, ν καζεηήο πνπ επηιύεη κηαλ αβεβαηόηεηα κε επίθιεζε ζηε γλώκε ηνπ 

δαζθάινπ ή ελόο ζπκκαζεηή ηνπ, έρεη δηαθνξεηηθή γλώζε από απηόλ πνπ ηελ επηιύεη 

κε αλαθνξά ζην βηβιίν θαη δηαθνξεηηθή από εθείλνλ πνπ επηιύεη ηελ αβεβαηόηεηα κε 

ινγηθά επηρεηξήκαηα. Η δηαθνξέο πνπ πξνθύπηνπλ από ηνπο δηαθνξεηηθνύο ηξόπνπο 

επίιπζεο κηαο Α κπνξεί λα είλαη πνιύ βαζηέο θαη απαηηνύλ ηδηαίηεξε πξνζνρή από ηνλ 

δηδάζθνληα. Γειαδή, ζα πξέπεη ν δηδάζθσλ λα είλαη έηνηκνο λα αλαγλσξίζεη ηνλ 

ηξόπν κε ηνλ νπνίν έλαο καζεηήο απνθαζίδεη όηη ε επίιπζε έρεη πξαγκαηνπνηεζεί. 

Υξεζηκνπνίεζε εκπεηξηθά δεδνκέλα; Γειαδή έθαλε κεηξήζεηο, ζπγθξίζεηο, 

πεηξακαηίζηεθε κε θάπνηνλ ηξόπν, ηδηαίηεξα όηαλ εξγάδεηαη ζηνλ Η/Τ; Απηό κπνξεί 

λα ζεκαίλεη όηη αλέπηπμε κηα εηθαζία αιιά ηελ εηθαζία απηή ηελ ζεώξεζε 

ελδερνκέλσο σο αιεζή, ρσξίο έιεγρν. Αλ ν καζεηήο βαζίζηεθε ζε πξνεγνύκελεο 

εκπεηξίεο, απηό κπνξεί λα ζεκαίλεη όηη ‘κεηέθεξε’ γλώζε θαη εκπεηξία από ηελ ιύζε 

πξνβιεκάησλ ζε πξνεγνύκελα καζήκαηα. Δίλαη ζσζηό απηό; Πξνθαλώο, ε επίιπζε 

ηεο Α κε ινγηθά επηρεηξήκαηα είλαη ν ζθνπόο ηεο δηδαζθαιίαο ησλ Μαζεκαηηθώλ, 

αλάινγα θαη κε ην ζρνιηθό επίπεδν ησλ καζεηώλ καο. 

Οη πξνεγνύκελεο παξαηεξήζεηο γηα ηελ επίιπζε ηεο Α, απαηηνύλ από ηνλ δηδάζθνληα 

λα έρεη αλαπηύμεη έλα ζύλνιν ζηξαηεγηθώλ επίιπζεο ηεο αβεβαηόηεηαο, πνπ ζα 

επηηξέπνπλ ηελ θαηαζθεπή ηνπ λνήκαηνο.  

΢ηελ θαζεκεξηλή δηδαθηηθή πξαθηηθή ε Α, όηαλ δεκηνπξγείηαη από έλα καζεκαηηθό 

έξγν, ζπλήζσο δελ θαίλεηαη επεηδή ‘ζπκπηέδεηαη’ κε δηάθνξνπο ηξόπνπο. ΋ηαλ όκσο 

γίλεηαη αληηθείκελν δηαπξαγκάηεπζεο ζπλήζσο επηιύεηαη κέζα ζηε δηδαθηηθή ώξα. 

Απνκέλεη πξνο δηεξεύλεζε ε ‘ηξνρηά’ πνπ θάλεη ε Α ζε ζύλζεηα ζέκαηα όπνπ ε 

επίιπζε ηεο Α απαηηεί ρξνληθή δηάξθεηα, θαη επνκέλσο, πεξηζζόηεξα ηνπ ελόο 

καζήκαηα. Η Zaslavsky καο δίλεη θάπνηα ηδέα γηα ηελ ηξνρηά ηεο Α αιιά αλαθέξεηαη 

ζε εξεπλεηηθέο εξγαζίεο θαη όρη ζε ‘ηξέρνληα΄ ζέκαηα ηεο θαζεκεξηλήο δηδαζθαιίαο. 

΢ε θάζε πεξίπησζε όκσο ε άπνςε ηεο Zaslavsky είλαη ρξήζηκε.  
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4. Η ππακηική ηηρ ηάξηρ (classroom practice) 

Έρνπκε ζπλεζίζεη λα κηιάκε γηα ηε δηδαζθαιία θαη ηε κάζεζε ζαλ λα είλαη δύν 

δηαθξηηέο δξαζηεξηόηεηεο πνπ έρνπλ σο θνηλό πιαίζην ην πεξηβάιινλ ηεο ηάμεο ησλ 

Μαζεκαηηθώλ. ΢ύκθσλα κε ηνλ Clarke (2003), ν δηαρσξηζκόο απηόο είλαη αηπρήο 

δεδνκέλνπ όηη ππάξρεη κηα ακνηβαηόηεηα-ελόηεηα ησλ δύν όξσλ θαη ζα πξέπεη λα 

αληηκεησπηζηνύλ σο ζπληζηώζεο ελόο ζώκαηνο θνηλσληθά εγθαηεζηεκέλεο 

πξαθηηθήο. Γηα λα δηεπθξηλίζνπκε πην πνιύ ηνλ όξν ‘πξαθηηθή ηεο ηάμεο’ ζα πξέπεη 

λα θαηαλνήζνπκε όηη νη κέζνδνη δηδαζθαιίαο δελ είλαη κόλν εξγαιεία αλάπηπμεο 

δεμηνηήησλ, είλαη θαη πξαθηηθέο κε ηηο νπνίεο νη καζεηέο καζαίλνπλ, ή όρη, λα 

ζπκκεηέρνπλ ζηελ δηαπξαγκάηεπζε ηνπ λνήκαηνο. Αιιά ε ζπκκεηνρή ζηελ 

δηαπξαγκάηεπζε θαη επαλαδηαπξαγκάηεπζε ηνπ λνήκαηνο δελ είλαη ην κέζνλ κε ην 

νπνίν επηηπγράλεηαη ε κάζεζε, είλαη ε ίδηα ε κάζεζε. Δπνκέλσο, ηα κνληέια 

ζπκκεηνρήο απνθηνύλ κεγάιε ζεκαζία σο εγθαηεζηεκέλεο κνξθέο πξαθηηθήο. Θα 

κπνξνύζακε λα ππνζηεξίμνπκε όηη ζε δηαθνξεηηθέο πξαθηηθέο αληηζηνηρνύλ 

δηαθνξεηηθά είδε γλώζεο πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο δηαθνξεηηθέο πεξηπηώζεηο επίιπζεο 

ηεο αβεβαηόηεηαο. ΢ην εμήο όηαλ αλαθεξόκαζηε ζηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο ζα 

ελλννύκε απηό πνπ ‘παξαδνζηαθά’ αλαθέξνπκε σο ‘δηδαζθαιία θαη κάζεζε’.  

΋κσο, έλα δήηεκα πνπ απαζρνιεί ηόζν ηνπο εξεπλεηέο όζν θαη ηνπο δαζθάινπο είλαη 

ην γεγνλόο όηη κέζα ζην ίδην πεξηβάιινλ, κε ηνλ ίδην δηδάζθνληα, ζηελ ίδηα 

δξαζηεξηόηεηα θαη ζε ελέξγεηεο πνπ είλαη θνηλέο, αλαπηύζζνληαη ηόζν δηαθνξεηηθέο 

αληηιήςεηο θαη λνήκαηα. Γηαηί ζπκβαίλεη απηό;  

Μηα πξνζέγγηζε ζην δήηεκα απηό είλαη όηη νη ζπκκεηέρνληεο ζηελ δηαπξαγκάηεπζε 

ζπλδηαιέγνληαη από δηαθνξεηηθή αθεηεξία. Πην ζπγθεθξηκέλα, ν θαζέλαο έρεη 

δηαθνξεηηθό ππόβαζξν γλώζεσλ, ηθαλνηήησλ, θιίζεσλ, θηλήηξσλ θαη ζπζηήκαηνο 

αμηώλ, θαη κε βάζε απηά ηα ραξαθηεξηζηηθά ηνπνζεηείηαη σο πξνο ηνπο ζηόρνπο θαη 

ηηο πξνζέζεηο ησλ άιισλ, δειαδή ζπκκεηέρεη ζηελ δηαπξαγκάηεπζε ηνπ λνήκαηνο. 

Σαπηόρξνλα, ππάξρεη θαη ε ζέζε ηνπ κέζα ζηελ καζεηηθή θνηλόηεηα, όπσο 

πξνζδηνξίδεηαη από ηνλ ηξόπν πνπ ζπκκεηέρεη ζηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο. Γηα 

παξάδεηγκα, ν δάζθαινο έρεη ραξαθηεξίζεη έλα καζεηή σο ‘αδύλαην’. Έζησ θαη αλ 

απηό δελ αλαθνηλώλεηαη ζηελ ηάμε, έζησ θαη αλ ν ίδηνο ν καζεηήο, ηππηθά, δελ ην 

γλσξίδεη, κπνξεί ν ηξόπνο πνπ ν δάζθαινο ηνλ αληηκεησπίδεη, αζπλείδεηα, λα 

κεηαδώζεη ην κήλπκα ηόζν ζηνλ καζεηή όζν θαη ζηνπο ππόινηπνπο. Βιέπνπκε ινηπόλ 

όηη νη ζπληζηώζεο ηεο ζπκκεηνρήο απνηεινύληαη όρη κόλν από θνηλσληθά 

δηακνξθσκέλα ραξαθηεξηζηηθά, π.ρ. ε ζέζε ζηελ θνηλόηεηα ή νη ξόινη ηνπ δαζθάινπ 

θαη ηνπ καζεηή, αιιά θαη από ηηο πξνζσπηθέο ηδηαηηεξόηεηεο. Σν απνηέιεζκα πνπ 

πξνθύπηεη είλαη ηα δηαθνξεηηθά λνήκαηα πνπ ζα πξέπεη λα ‘επζπγξακκηζζνύλ’ 

δηακέζνπ ηεο δηαπξαγκάηεπζεο. Αιιά ην απνηέιεζκα ηεο δηαπξαγκάηεπζεο δελ είλαη 

κόλνλ ην λόεκα. ΢ηηο πεξηζζόηεξεο ησλ πεξηπηώζεσλ νη καζεηέο δηαπξαγκαηεύνληαη 

θαη ηε ζέζε ηνπο κέζα ζηελ θνηλόηεηα, ηδηαίηεξα ζηελ πεξίπησζε όπνπ έλαο καζεηήο 

αξλείηαη ηε ζέζε πνπ ηνπ έρεη απνδνζεί π.ρ. σο αδύλαηνο. 

Με άιια ιόγηα, ελώ ππνζηεξίδνπκε ηε ζεκαζία ηνπ θνηλσληθνύ πιαηζίνπ, 

ηαπηόρξνλα ζα πξέπεη λα αλαγλσξίζνπκε θαη ηηο ππνθεηκεληθόηεηεο ησλ αηόκσλ όηαλ 

απηνί ελεξγνύλ κέζα ζηελ θνηλόηεηα. Σν ζπκπέξαζκα απηό κπνξεί λα δηαηππσζεί θαη 

σο εμήο: Η απαίηεζε γηα απηνλνκία είλαη θνηλσληθά πεξηνξηζκέλε, ελώ ε αηνκηθή 

ζπκκεηνρή ζηελ θνηλή δξαζηεξηόηεηα δηακεζνιαβείηαη από ηηο πξνζσπηθέο θιίζεηο, 

ηάζεηο θαη ηθαλόηεηεο. Η ζέζε απηή δηαθσηίδεη πεξηζζόηεξν ηε γλσζηή θξάζε ηνπ 

Vygotsky όηη ‘ην ηειηθό απνηέιεζκα ηεο ζπλεξγαζίαο κεηαμύ καζεηώλ ή κεηαμύ 

θαζεγεηή-καζεηή, είλαη κηα ιύζε (κηα απάληεζε), ε νπνία εζσηεξηθεπόκελε γίλεηαη 

κέξνο ηεο ζπιινγηζηηθήο ηνπ καζεηή’. Γειαδή ε κάζεζε αλαπηύζζεηαη από ηε 
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ζπκκεηνρή ζηελ, θνηλσληθά θαηαζθεπαδόκελε, πξαθηηθή ηεο ηάμεο, αιιά γίλεηαη 

θαηαλνεηή από ηελ εξκελεία πνπ δίλνπλ ηα άηνκα ζηελ πξαθηηθή απηή. 

Βιέπνπκε ινηπόλ όηη θάζε αλαθνξά ζηηο θνηλσληθέο απαξρέο ηεο κάζεζεο θαζηζηά 

αλαπόθεπθηε ηελ αλαθνξά ζηε κάζεζε σο γλσζηηθώο θαηαζθεπαδόκελε θαη 

αληίζηξνθα. Σν γεγνλόο απηό θαζηζηά ζπκπιεξσκαηηθέο ηηο ζεσξίεο ηνπ Piaget θαη 

ηνπ Vygotsky. Η ζπκπιεξσκαηηθόηεηα ησλ ζεσξηώλ έρεη αλαγλσξηζηεί από πνιινύο 

εξεπλεηέο, βιέπε π.ρ. Clarke (2001, 2003), Sfard (2001), Lerman (2001), ν ηειεπηαίνο 

κε θάπνηεο επηθπιάμεηο.  Από ηελ άιιε κεξηά, ππάξρνπλ εξεπλεηέο πνπ δελ 

ζπκκεξίδνληαη ηε γλώκε απηή, π.ρ. Even & Schwarz (2003). 

 

4.1 Γάζκαλορ, μαθηηέρ και η ππακηική ηηρ ηάξηρ 

΋ηαλ αλαθεξόκαζηε ζηνλ δηδάζθνληα ε πξνζνρή καο εζηηάδεηαη ζηελ 

απνηειεζκαηηθόηεηα ησλ ελεξγεηώλ ηνπ κέζα ζην ζπγθεθξηκέλν πιαίζην ηεο 

καζεηηθήο θνηλόηεηαο, κε ηηο δπλαηόηεηεο θαη ηνπο πεξηνξηζκνύο πνπ πεξηέρνληαη  

ζην πεξηβάιινλ απηό, ζε κηα ζπγθεθξηκέλε δηδαζθαιία ελόο καζεκαηηθνύ ζέκαηνο.  

Η αλάιπζε πνπ πξνεγήζεθε ζην θείκελν κέρξη ηώξα, έδεημε κε ζπγθεθξηκέλν ηξόπν 

ηελ ζπλζεηόηεηα ηεο δηδαζθαιίαο θαη ηα θαηλόκελα πνπ ζπκβαίλνπλ ζηελ ηάμε, όπνπ 

ε αβεβαηόηεηα, ε δηαπξαγκάηεπζε θαη ε δηππνθεηκεληθόηεηα έρνπλ ηνλ θύξην ξόιν. 

Αιιά ην ζέκα δελ έρεη εμαληιεζεί αθόκα, ην αληίζεην κάιηζηα. 

΢ύκθσλα κε ηνλ Baird (2001), νη απαξρέο ηεο κάζεζεο βξίζθνληαη ζηελ άγλνηα 

(ignorance), δειαδή λα κελ γλσξίδεηο ή λα κελ κπνξείο λα θάλεηο θάηη. Αιιά ππάξρεη 

κεγάιε δηαθνξά αλάκεζα ζην λα έρεηο ζπλείδεζε όηη θάηη δελ ην γλσξίδεηο από ην λα 

έρεηο κηα κε ζπλεηδεηή άγλνηα (δειαδή παξαηεξνύκε εδώ όηη ελώ νη όξνη αβεβαηόηεηα 

θαη άγλνηα ελλνηνινγηθά είλαη δηαθνξεηηθνί, ν ξόινο ηνπο ζηελ κάζεζε 

παξνπζηάδεηαη λα είλαη ν ίδηνο).  ΢ηελ πξώηε πεξίπησζε έρνπκε θαηαθηήζεη έλα 

επίπεδν κεηαγλσζηηθήο ζπλείδεζεο, κηα ζπλζήθε αλαγθαία γηα ηνλ κεηαγλσζηηθό 

έιεγρν ηεο καζεζηαθήο δηαδηθαζίαο. Αλ ζπλζήθε απηή πιεξνύηαη ηόηε ζηε δηαδηθαζία 

ηεο κάζεζεο ζπκκεηέρνπλ νη αληηιήςεηο (perceptions), ηα θίλεηξα (motivations), νη 

ζηάζεηο (attitudes) θαη ηα ζπλαηζζήκαηα (emotions). Οη (γλσζηηθέο) αληηιήςεηο θαη ηα 

αληίζηνηρα ζπλαηζζήκαηα θαζνξίδνπλ ην βαζκό πνπ ν καζεηήο είλαη ζεηηθά 

ηνπνζεηεκέλνο ζε απηό πνπ θαιείηαη λα θάλεη, αλ δειαδή βιέπεη ην έξγν σο κηα 

πξόθιεζε (challenge). Η θύζε ηεο πξόθιεζεο θαη ησλ ζπλαθόινπζσλ 

ζπλαηζζεκαηηθώλ ζηνηρείσλ ζα θαζνξίζεη ην βαζκό κε ηνλ νπνίν ν καζεηήο είλαη 

ζεηηθά δηαηεζεηκέλνο σο πξνο ην έξγν ή όρη. Οπζηαζηηθά, ν όξνο ‘πξόθιεζε’ 

αλαθέξεηαη ηόζν ζηηο γλσζηηθέο απαηηήζεηο ηνπ έξγνπ όζν θαη ζε ζπλαηζζεκαηηθά 

ζηνηρεία όπσο ην ελδηαθέξνλ θαη ην θίλεηξν. Αλ ην ελδηαθέξνλ θαη ην θίλεηξν είλαη 

πςειά, νη γλσζηηθέο απαηηήζεηο ζα αληηκεησπηζηνύλ ζεηηθά θαη ν καζεηήο ζα 

εκπιαθεί ελεξγεηηθά κε ην έξγν αλαπηύζζνληαο αμηόινγνπο καζεζηαθνύο ζηόρνπο. Η 

δηαδηθαζίεο απηέο πεξηέρνπλ ηελ κεηαγλσζηηθή (metacognition) θαη ηε ζέιεζε 

(volition).    

Πην ζπγθεθξηκέλα, ν Baird ζεσξεί όηη ν όξνο ‘Μεηαγλσζηηθή’ πεξηέρεη ηηο αθόινπζεο 

ηξεηο ζπληζηώζεο: 

1. Μεηαγλσζηηθή γλώζε, δειαδή γλώζε γηα ηε θύζε ηεο κάζεζεο, γηα ην πνηεο 

είλαη νη απνηειεζκαηηθέο καζεζηαθέο ζηξαηεγηθέο θαη γηα ηα πξνζσπηθά 

ραξαθηεξηζηηθά πνπ κεηέρνπλ ζηε καζεζηαθή δηαδηθαζία. 

2. Μεηαγλσζηηθή ζπλεηδεηόηεηα, δειαδή ην λα έρεηο ζπλείδεζε θάζε ζηηγκή ην 

ηη θάλεηο θαη γηαηί, γηα πνην ζθνπό. 

3. Μεηαγλσζηηθόο έιεγρνο, δειαδή λα παίξλεηο απνδνηηθέο απνθάζεηο γηα ηελ 

πξνζέγγηζε, ηελ πξόνδν θαη ηα απνηειέζκαηα ελόο έξγνπ. 
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Ο όξνο ‘ζέιεζε’ ππνδειώλεη ηε δύλακε ηεο επηζπκίαο θαη δίλεη κηα αίζζεζε ηεο 

πξνζπάζεηαο γηα ηελ νπνία ν καζεηήο είλαη δηαηεζεηκέλνο λα θάλεη. Η ζέιεζε 

δηαθξίλεηαη από ην θίλεηξν κε βάζε ηε ρξνληθή ζηηγκή (timing) θαηά ηελ νπνία ν 

καζεηήο παίξλεη απνθάζεηο σο πξνο ηνπο καζεζηαθνύο ζηόρνπο. Δλώ ην θίλεηξν 

επηδξά ζηε θύζε ησλ απνθάζεσλ πνπ ιακβάλεη ν καζεηήο γηα ην έξγν, άξα 

πξνεγείηαη ησλ απνθάζεσλ, ε ζέιεζε πεξηέρεη θαη έλαλ ‘θαηαζηαιηηθό’ ξόιν σο 

πξνο ζπλαηζζήκαηα πνπ είλαη αληίζεηα κε ηελ εθηέιεζε ηνπ έξγνπ θαζώο θαη 

αληηζηάζεηο ζε θάζε είδνπο δηάζπαζεο ηεο πξνζνρήο καο.  

Πξνθεηκέλνπ, ηώξα λα θξίλνπκε ηελ πνηόηεηα κηαο δηδαζθαιίαο είλαη απαξαίηεην λα 

έρνπκε κηα, θαιή, ηδέα γηα ηνπο αθόινπζνπο παξάγνληεο νη νπνίνη αθνξνύλ ζηνλ 

δάζθαιν: Οη αμίεο θαη ηα ‘πηζηεύσ’ ηνπ σο πξνο ηα Μαζεκαηηθά θαη ηνπο ηξόπνο πνπ 

καζαίλνπλ νη καζεηέο ηνπ. Τηο πξνζέζεηο θαη ηνπο ζθνπνύο ηνπ, ηε ζπκπεξηθνξά ηνπ 

ζηελ ηάμε θαη ηηο δηδαθηηθέο κεζόδνπο πνπ επηιέγεη πξνθεηκέλνπ λα αλαπηύμεη ηε γλώζε 

ζηνπο καζεηέο ηνπ.  

Καηά ηνλ Baird ε απηνδηόξζσζε είλαη έλα κέζνλ βειηίσζεο ηεο δηδαζθαιίαο, ε νπνία 

απηνδηόξζσζε, θαζνδεγείηαη από ηνλ αλαζηνραζκό (reflection) πάλσ ζηηο δηδαθηηθέο 

ελέξγεηεο. Η απηνδηόξζσζε γίλεηαη θαλεξή από ηνλ ζηαδηαθά απμαλόκελν 

κεηαγλσζηηθό θαη ζειεκαηηθό έιεγρν ζηελ πξνζσπηθή πξαθηηθή. Σν θαηλόκελν απηό 

κπνξεί λα ραξαθηεξηζηεί σο έλα βαζηθό ζηνηρείν ηεο ‘θαιήο’ δηδαζθαιίαο. Αληίζεηα, 

‘αληηπαξαγσγηθέο’ ζηηγκέο ηεο δηδαζθαιίαο, εθηόο άιισλ, είλαη νη πεξηπηώζεηο όπνπ 

ν δάζθαινο δελ αθνύεη ηνπο καζεηέο ηνπ ή δελ ζθέθηεηαη αξθεηά απηά πνπ ηνπ ιέλε. 

΢ηηο πεξηπηώζεηο απηέο ν ξόινο ηνπ θαζεγεηή θηλδπλεύεη λα εθθπιηζηεί ζε 

δηαρεηξηζηηθό έιεγρν πάλσ ζηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο. Ο θίλδπλνο απηόο πξνθύπηεη 

από ην γεγνλόο όηη ν δάζθαινο είλαη πξνζαλαηνιηζκέλνο πεξηζζόηεξν ζην ‘λα ζηείιεη 

ην κήλπκα’, γηαπηό έρεη ηελ ηάζε λα κελ αθνύεη επαξθώο απηά πνπ ηνπ ιέλε νη 

καζεηέο ηνπ.  

Από ηελ άιιε κεξηά ε ηθαλόηεηα ησλ καζεηώλ λα ιύλνπλ πξνβιήκαηα, δειαδή λα 

ρεηξίδνληαη επηηπρώο ηα καζεκαηηθά έξγα εμαξηάηαη, θαηά ηνπο Holton & Thomas 

(2001), από ηελ αλάπηπμε ηεο κεηαγλσζηηθήο, δειαδή από ηελ δπλαηόηεηα λα 

παίξλνπλ απνζηάζεηο από ηηο ελέξγεηέο ηνπο πξνθεηκέλνπ λα ηηο θξίλνπλ ζε ζρέζε κε 

ηνπο ζηόρνπο ηνπο. Με ηε ζεηξά ηεο, ε ηθαλόηεηα απηή είλαη ζηελά ζπλδεδεκέλε κε 

ηελ αλάπηπμε κηαο ζθαισζηάο (scaffolding), δειαδή ελόο πιαηζίνπ κέζα από ην νπνίν 

νη καζεηέο είλαη δπλαηόλ λα θαηαζθεπάζνπλ ηε γλώζε θαη λα ζπλεηδεηνπνηήζνπλ γηαηί, 

ελδερνκέλσο, δελ κπνξνύλ λα ην θάλνπλ κόλνη ηνπο. Πην ζπγθεθξηκέλα, ν όξνο 

scaffolding αλαθέξεηαη ζηελ θαζνδήγεζε θαη ζηελ αιιειεπηδξαζηηθή ππνζηήξημε 

πνπ παξέρεηαη ζηνλ καζεηή από ηνλ δηδάζθνληα ή ηνπο ζπκκαζεηέο ηνπ  κέζα ζηα 

όξηα ηεο ZPD. Τπάξρνπλ πνιινί ηξόπνη κε ηνπο νπνίνπο ην πιαίζην απηό 

(scaffolding) κπνξεί λα αλαπηπρζεί. Γηα παξάδεηγκα, θαηά ηε δηάξθεηα ιύζεο ελόο 

πξνβιήκαηνο ζηελ ηάμε ην πιαίζην απηό κπνξεί λα δεκηνπξγεζεί από κηα ζεηξά 

αλνηθηώλ εξσηήζεσλ πνπ αλαγθάδνπλ ηνλ καζεηή λα ζθεθηεί γηα ην πξόβιεκα ή ηελ 

δξαζηεξηόηεηα, όπσο: 

-Πνηεο είλαη νη ζεκαληηθέο ηδέεο εδώ; 

-Μπνξείο λα πεξηγξάςεηο ην πξόβιεκα κε ηνλ δηθό ζνπ ηξόπν; 

-Γηαηί ην θάλεηο απηό; (έλαλ ππνινγηζκό, έλαλ αιγόξηζκν, κηα ζπγθεθξηκέλε 

ελέξγεηα) 

-Δίζαη βέβαηνο όηη απηό είλαη ζσζηό; θηι.  

Οη εξσηήζεηο απηνύ ηνπ είδνπο δελ εμαληινύληαη εδώ, αιιά ζα ηηο δνύκε πην 

ζπζηεκαηηθά όηαλ εμεηάζνπκε ηε ιύζε πξνβιήκαηνο ζε ζρέζε κε ηε δηδαζθαιία. 

Καη επεηδή, όπσο ηνλίζακε ιίγν πην πάλσ, ν θαζεγεηήο είλαη ζπλήζσο 

πξνζαλαηνιηζκέλνο ζηε κεηάδνζε ηνπ κελύκαηνο, ε ζπλεξγαζία κεηαμύ ησλ καζεηώλ 
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απνθηά ζεκαληηθή ζέζε ζηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο. Καη απηό γηαηί ελώ ε αιιειεπίδξαζε 

κεηαμύ δαζθάινπ-καζεηή ζπλήζσο είλαη κηαο θαηεύζπλζεο, ε αιιειεπίδξαζε κεηαμύ 

καζεηώλ είλαη δηπιήο θαηεύζπλζεο. Δίλαη ζπλεζηζκέλν ζηε γιώζζα ησλ 

δηδαζθόλησλ ε ζπλεξγαζία ησλ καζεηώλ λα ζπλδέεηαη κε ην απνθαινύκελν 

‘καζεηνθεληξηθό’ δηδαθηηθό κνληέιν. ΢ηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο όκσο, ηηο 

πεξηζζόηεξεο θνξέο ην κνληέιν απηό ιεηηνπξγεί θάησ από δύν αληίζεηεο πξνζέζεηο: 

Από ηε κηα κεξηά ζέινπκε λα δηδάμνπκε έλα ζπγθεθξηκέλν καζεκαηηθό ζέκα θαη από 

ηελ άιιε επηζπκνύκε λα ‘παξαρσξήζνπκε’ έλα κεξίδην επζύλεο γηα ηελ αλάπηπμε 

απηήο ηεο γλώζεο ζηνπο καζεηέο. ΢πλήζσο, σο απνηέιεζκα έρνπκε ην ιεγόκελν 

‘κνληέιν εθκαίεπζεο’ (elicitation pattern) κε ηα αθόινπζα ηξία ζηάδηα: 

1. Ο δάζθαινο δίλεη έλα έξγν ζηνπο καζεηέο, ην νπνίν πεξηέρεη έλα βαζκό 

αβεβαηόηεηαο. Οη καζεηέο, πνπ εξγάδνληαη ζε νκάδεο ρσξίο όκσο λα είλαη 

θαη απαξαίηεην, δίλνπλ δηάθνξεο απαληήζεηο νη νπνίεο αμηνινγνύληαη άκεζα 

από ηνλ θαζεγεηή ρσξίο λα απνηειέζνπλ ζέκα δηαπξαγκάηεπζεο. 

2. Αλ νη απαληήζεηο ησλ καζεηώλ απνθιίλνπλ αξθεηά από ηε γλώζε πνπ ζέιεη 

λα δηδάμεη, ν θαζεγεηήο θαζνδεγεί ηνπο καζεηέο πξνο έλα ζπγθεθξηκέλν 

επηρείξεκα, κηα ζπγθεθξηκέλε ιύζε θηι. Πηζηεύνληαο όηη βνεζά ηνπο 

καζεηέο, θάλεη ζύληνκεο εξσηήζεηο πξνθεηκέλνπ λα εθκαηεύζεη κηθξά κέξε 

γλώζεο θαη νη νπνίεο, κε ηε ζεηξά ηνπο, πξνθαινύλ ζύληνκεο απαληήζεηο. 

3. Αθνινπζεί κηα αλαζθόπεζε ηεο όιεο πνξείαο. 

Απηό πνπ πεξηγξάςακε σο κνληέιν εθκαίεπζεο νπζηαζηηθά είλαη έλα κνληέιν 

αιιειεπίδξαζεο, θαη ην ίδην ηζρύεη γηα θάζε κνληέιν δηδαζθαιίαο δειαδή, θάζε 

δηδαθηηθό κνληέιν νξίδεη έλα κνληέιν αιιειεπίδξαζεο κε δηάθνξεο παξαιιαγέο. Με 

άιια ιόγηα, θάζε κνληέιν δηδαζθαιίαο δηακνξθώλεη κηα πξαθηηθή ηεο ηάμεο.  

Δπηζηξέθνληαο ζην ζεκαληηθό ζέκα ηεο αλάπηπμεο ηεο κεηαγλσζηηθήο ηθαλόηεηαο, 

επηζεκαίλνπκε όηη ην γεληθό κνληέιν επίιπζεο ελόο πξνβιήκαηνο ηνπ Pólya: 

θαηαλόεζε ηνπ πξνβιήκαηνο, επηλόεζε ελόο ζρέδηνπ επίιπζεο, εθηέιεζε ηνπ 

ζρέδηνπ, αλαζθόπεζε, θαζώο θαη ην ζύλνιν ησλ ζηξαηεγηθώλ (heuristics) ιύζεο 

πξνβιήκαηνο πνπ πξνηείλεη, έρνπλ ζθνπό ηελ αλάπηπμε ηεο κεηαγλσζηηθήο 

ηθαλόηεηαο ηνπ καζεηή αιιά θαη ηνπ αηόκνπ γεληθόηεξα, πξνθεηκέλνπ λα 

ιεηηνπξγήζεη κε θξηηηθή ηθαλόηεηα ζην θνηλσληθό ηνπ πεξηβάιινλ. Οη ηδέεο ηνπ 

Pólya, αιιά θαη γεληθόηεξα ε ζρέζε ηεο ιύζεο πξνβιήκαηνο κε ηε δηδαζθαιία, ζα 

απνηειέζνπλ αληηθείκελν ηδηαίηεξεο δηαπξαγκάηεπζεο, πνπ δελ αλήθεη ζην παξόλ 

θείκελν. 

Καηά ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ ζηελ ηάμε, ε κάζεζε επηηπγράλεηαη δηακέζνπ ηεο 

ιύζεο καζεκαηηθώλ έξγσλ θαη εμαξηάηαη από ηελ ‘ζπλάθεηα’ πνπ ππάξρεη αλάκεζα 

ζην έξγν θαη ηελ ZPD ησλ καζεηώλ.  Σν αθόινπζν ζρήκα 5 ησλ Holton & Thomas, 

δείρλεη ηελ ζρέζε αλάκεζα ζηελ δπζθνιία ελόο έξγνπ θαη ηελ ζπδήηεζε 

(δηαπξαγκάηεπζε κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο) κεηαμύ ησλ καζεηώλ ή καζεηώλ θαη 

θαζεγεηή. ΢ηελ πεξηνρή Α ε δπζθνιία είλαη κηθξή, δειαδή ην πξόβιεκα είλαη 

εύθνιν γηα ηνπο καζεηέο, πηζαλώο επεηδή έρνπλ δηαπξαγκαηεπηεί ζην παξειζόλ 

παξόκνηα έξγα. Δπνκέλσο δελ ππάξρεη αλάγθε γηα ζπδήηεζε ή ε ζπδήηεζε είλαη 

πνιύ κηθξή. Σν ίδην ζπκβαίλεη θαη ζηελ πεξηνρή Γ αιιά γηα δηαθνξεηηθνύο ιόγνπο. 

Δδώ ε δπζθνιία ηνπ έξγνπ είλαη κεγάιε, πξάγκα πνπ ζεκαίλεη όηη νη γλσζηηθέο 

απαηηήζεηο ηνπ έξγνπ είηε βξίζθνληαη ζηα όξηα ηεο ZPD είηε, ην πηζαλόηεξν, έμσ από 

ηελ ZPD. ΢ηελ πεξίπησζε απηή νη απαηηήζεηο ηνπ πξνβιήκαηνο είλαη έμσ από ηηο 

δπλαηόηεηεο ησλ καζεηώλ, έσο όηνπ ν θαζεγεηήο δώζεη ηηο απαξαίηεηεο εμεγήζεηο 

θαη πιεξνθνξίεο γηα ηελ αλάπηπμε ηνπ αλαγθαίνπ πιαηζίνπ (scaffolding) κέζα ζην 

νπνίν νη καζεηέο ζα εξγαζηνύλ. 
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Η βέιηηζηε θαηάζηαζε γηα παξαγσγηθή ζπδήηεζε είλαη ε πεξηνρή Β, όπνπ ε 

δπζθνιία ηνπ πξνβιήκαηνο είλαη αξθεηά κεγάιε, αιιά κέζα ζηελ ZPD ησλ καζεηώλ. 

Φπζηθά, ζα πξέπεη πάληα λα έρνπκε ππόςε καο ηηο πξνζσπηθέο δπλαηόηεηεο ησλ 

καζεηώλ, όηη δειαδή γηα κεξηθνύο καζεηέο έλα έξγν είλαη ρακειήο δπζθνιίαο ελώ 

γηα άιινπο πςειήο. Γεληθά όκσο είλαη δνπιεηά ηνπ δαζθάινπ λα εμαζθαιίζεη όηη έλα 

πξνηεηλόκελν έξγν βξίζθεηαη κέζα ζηελ ZPD ησλ καζεηώλ ηνπ. Πξνθεηκέλνπ ινηπόλ 

ν δάζθαινο λα δηακνξθώζεη έλα έξγν θαηάιιειν, ζα ρξεηαζηεί ηε γλώζε πνπ 

πξνθύπηεη από ηελ ZPD ησλ καζεηώλ, δειαδή όηη ζα κπνξέζνπλ λα ην 

δηαπξαγκαηεπηνύλ είηε κόλνη ηνπο είηε κε ηελ δηθή ηνπ βνήζεηα. Δμάιινπ, όπσο 

έρνπκε ήδε αλαθέξεη ζηηο ζεκεηώζεηο ηνπ Α΄ εμακήλνπ, ε ZPD είλαη ζπλδεδεκέλε κε 

ηελ πξόβιεςε ησλ δπλαηνηήησλ θαη ησλ πξννπηηθώλ ηνπ καζεηή ν νπνίνο 

ζπκκεηέρεη ζηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο. Από ηελ άπνςε απηή έρεη κεγάιε ζεκαζία λα 

πξνζδηνξίζεη ν δάζθαινο όρη κόλνλ ηη κπνξεί λα θάλεη ν καζεηήο κόλνο ηνπ αιιά  

θαη κέζα ζηα πιαίζηα θάπνησλ νξγαλσκέλσλ ζπιινγηθώλ δηαδηθαζηώλ. Απηό 

ζεκαίλεη όηη ε επηινγή ηνπ έξγνπ ζα γίλεη ζηε βάζε ελόο κνληέινπ πνπ ήδε έρεη, ή 

πξέπεη λα έρεη ν δηδάζθσλ σο πξνο ηηο γλώζεηο θαη ηηο δπλαηόηεηεο ησλ καζεηώλ ηνπ. 

 

 

 

  
Οη Helme and Clarke (2001), δηαθξίλνπλ ηελ γλσζηηθή εκπινθή (cognitive 

engagement) από άιιεο ιηγόηεξν ζπγθεθξηκέλεο, όπσο απηνί ζεσξνύλ, ζπληζηώζεο 

ηεο ζπκκεηνρήο ζε αιιειεπηδξαζηηθέο θαηαζηάζεηο όπσο, ην ελδηαθέξνλ, ε πξνζνρή 

θαη νη δηάθνξεο ζπλαηζζεκαηηθέο δηαζηάζεηο. Ο νξηζκόο πνπ δίλνπλ ζηελ γλσζηηθή 

εκπινθή είλαη ε ‘ζειεκαηηθή ή εθνύζηα ζθέςε γηα ην έξγν, ηελ νπνία νη καζεηέο 

αλαπηύζζνπλ, ελώ ζπκκεηέρνπλ ζην έξγν’. Η γλσζηηθή εκπινθή είλαη ίζσο ε πην 

θξίζηκε δηακεζνιαβνύζα ζπληζηώζα, κε ηελ νπνία ε πξαθηηθή ηεο ηάμεο 

κεηαζρεκαηίδεηαη ζε λέα γλώζε. Η έκθαζε ηνπνζεηείηαη ζηε ιέμε ‘ζειεκαηηθή ή 

εθνύζηα ζθέςε’. 

΢πδήηεζε κεηαμύ  

καζεηώλ ή κεηαμύ 

καζεηώλ θαη θαζεγεηή 

 Α 

Β 

Γ 

Γλσζηηθή δπζθνιία ηνπ έξγνπ 

΢ρήκα 5. 
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Ο αθόινπζνο πίλαθαο δίλεη κεξηθνύο ρξήζηκνπο δείθηεο αλαγλώξηζεο ηεο γλσζηηθήο 

εκπινθήο ζε δηάθνξεο θαηαζηάζεηο ζηελ ηάμε: 

 

Καηάζηαζε  ΢πκπεξηθνξά (δείθηεο) 

Οη καζεηέο εξγάδνληαη κόλνη ηνπο ζην 

ίδην έξγν 

Γισζζηθή έθθξαζε ηεο ζθέςεο, 

απηνδηόξζσζε, ζπγθέληξσζε ζην έξγν 

(αληίζηαζε ζε δηαθνπέο ή ελνριήζεηο), 

ρεηξνλνκίεο (πνπ εξκελεύνληαη σο 

εμσηεξίθεπζε ζθέςεσλ), αλαδήηεζε 

πιεξνθνξηώλ θαη αλάδξαζε.  

΢πλεξγαζία καζεηώλ ζε κηθξέο νκάδεο Δξσηήζεηο, ζπκπιήξσζε ηεο έθθξαζεο 

ηνπ άιινπ, αληαιιαγή ηδεώλ, 

θαηεπζύλζεηο, επεμεγήζεηο, πιεξνθνξίεο, 

δηθαηνιόγεζε ελόο επηρεηξήκαηνο, 

ζπγθεθξηκέλεο ρεηξνλνκίεο. 

Αιιειεπίδξαζε κηθξώλ νκάδσλ κε ην 

δάζθαιν 

Απαληήζεηο ζε εξσηήζεηο ηνπ δαζθάινπ, 

παξνρή πιεξνθνξηώλ από ηνλ δάζθαιν, 

επεμήγεζε δηαδηθαζηώλ, αιγνξίζκσλ θαη 

ζπιινγηζκώλ, εξσηήζεηο πξνο ηνλ 

δάζθαιν, αλαζηνραζηηθέο εξσηήζεηο ησλ 

καζεηώλ πξνο ηνπο ίδηνπο. 

Αιιειεπίδξαζε ηνπ δαζθάινπ κε όιε 

ηελ ηάμε 

Απαληήζεηο ζε εξσηήζεηο ηόζν ηνπ 

δαζθάινπ πξνο ηνπο καζεηέο αιιά θαη 

αληηζηξόθσο. ΢ρόιηα αμηνιόγεζεο, 

ζπλεηζθνξά ηδεώλ, ζπκπιήξσζε 

εθθξάζεσλ ηνπ δαζθάινπ θαη 

αληηζηξόθσο. Αληηξξήζεηο-αληηδξάζεηο 

ζε θάηη πνπ ηζρπξίδεηαη ν δάζθαινο.  

 

Φπζηθά, ν αλσηέξσ πίλαθαο ζε θακηά πεξίπησζε δελ είλαη πιήξεο. Γηα παξάδεηγκα, 

κπνξνύκε λα επηζεκάλνπκε θαη άιιεο ελδείμεηο γλσζηηθήο εκπινθήο όπσο, π.ρ. 

ηζρπξηζκνί καζεηώλ όηη έρνπλ θάλεη ζνβαξέο πξνζπάζεηεο λα κάζνπλ θάηη, λα 

επηιύζνπλ θάπνηα αβεβαηόηεηα, λα αλαθαιέζνπ ιεπηνκέξεηεο από πεξαζκέλν κάζεκα 

θηι. Δπηπιένλ, από ηνλ πίλαθα ιείπεη ε πεξίπησζε αιιειεπίδξαζεο ηνπ δαζθάινπ κε 

έλαλ καζεηή, θάηη πνπ αλακέλεη λα ζπκπιεξσζεί. 

 Οη δείθηεο απηνί είλαη ρξήζηκνη κε ηελ έλλνηα όηη καο δίλνπλ ελδείμεηο γλσζηηθήο 

εκπινθήο ζε δηάθνξεο θνηλσληθέο θαηαζηάζεηο ηεο ηάμεο. ΋κσο, ν ζηόρνο ηεο 

βειηίσζεο ηεο δηδαζθαιίαο απαηηεί από ηνλ δάζθαιν λα βιέπεη ηνπο δείθηεο σο 

εμσηεξηθέο κνξθέο ηεο γλσζηηθήο εκπινθήο, πνπ αληηζηνηρνύλ ζε θαζεκηά από ηηο 

παξαπάλσ θνηλσληθέο θαηαζηάζεηο, θαη λα εκπιέθεη γλσζηηθά όζν ην δπλαηόλ 

πεξηζζόηεξνπο καζεηέο ζε όζν ην δπλαηόλ πεξηζζόηεξεο ηέηνηεο θαηαζηάζεηο. 

Σέινο, νη Reeve & Reynolds (2001) πξνηείλνπλ κηα επηπιένλ δηάζηαζε ζηελ 

πξαθηηθή ηεο ηάμεο. Η αλάιπζή ηνπο επηθεληξώλεηαη ζηελ ζεκαζία ησλ ρεηξνλνκηώλ 

(gestures), δειαδή ζηηο θηλήζεηο ησλ ρεξηώλ, αιιά θαη ηνπ ζώκαηνο, πνπ ζπλνδεύνπλ 

ηελ νκηιία, εξεπλώληαο γηα ελδείμεηο ελλνηνινγηθήο αιιαγήο ζηελ θαηαλόεζε ελόο 

ζέκαηνο δηακέζνπ απηώλ ησλ θηλήζεσλ. Η βάζε γηα κηα ηέηνηα εξεπλεηηθή 

πξνζπάζεηα είλαη ε δηαπίζησζε ηνπ Vygotsky όηη θαηά ηελ δηάξθεηα ηεο 

αιιειεπίδξαζεο κεηαμύ καζεηώλ νη ρεηξνλνκίεο εμειίζζνληαη από κηα θπζηθή 

ρεηξνλνκία, δειαδή κηα εηθνληθή απνηύπσζε ελόο θαηλνκέλνπ, πξνο πην ζπκβνιηθέο 

αλαπαξαζηάζεηο ιηγόηεξν θπζηθέο αιιά πεξηζζόηεξν ελλνηνινγηθέο, νη νπνίεο 
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ππνζηεξίδνπλ ηελ γισζζηθή έθθξαζε θαη ηελ ζπκπιεξώλνπλ, ηδηαίηεξα όηαλ ε 

γιώζζα είλαη αθόκα αηειήο. Γηα παξάδεηγκα, νη Reeve & Reynolds επηζεκαίλνπλ όηη 

όηαλ παξαηεξνύκε καζεηέο πνπ ζπλεξγάδνληαη, ηόηε ε παξνπζία ησλ ρεηξνλνκηώλ, ε 

αξγή νκηιία, δηαθνπέο ζηελ επηθνηλσλία, δείρλνπλ κηα θαηάζηαζε γλσζηηθήο 

αβεβαηόηεηαο. Απηό ζεκαίλεη όηη νη καζεηέο βξίζθνληαη ζε έλα ζηάδην ‘εηνηκόηεηαο’ 

γηα κηα ελλνηνινγηθή πξνώζεζε ησλ ζθέςεώλ ηνπο, πξάγκα πνπ δίλεη ηελ επθαηξία 

ζηνλ δάζθαιν γηα ηελ αλάπηπμε ελόο θαηάιιεινπ πιαηζίνπ (scaffolding), εθόζνλ 

κπνξεί λα αλαγλσξίδεη απηό ην ζηάδην. 

 

5. Γιδάζκονηαρ ανάμεζα ζηα θπανία 
΋πσο είδακε κέρξη ηώξα, νη δηδαθηηθέο επηινγέο ηνπ δαζθάινπ ησλ Μαζεκαηηθώλ 

είλαη πνιιέο. ΋κσο, όηαλ νη επηινγέο γίλνληαη ζπλεηδεηά ηόηε κπνξνύλ λα είλαη θαη 

πην απνηειεζκαηηθέο, πξάγκα πνπ ζεκαίλεη όηη ν δάζθαινο έρεη γλώζε όρη κόλνλ ησλ 

ππνζέζεσλ ηεο θάζε επηινγήο αιιά θαη ησλ ζπλεπεηώλ ηεο. Σην ζεκείν απηό 

ζεσξνύκε όηη ππάξρεη ε, νξαηή, δηαρσξηζηηθή γξακκή πνπ δηαθξίλεη ηνλ ελεκεξσκέλν 

δάζθαιν από ηνλ κε ελεκεξσκέλν. 

΢ηελ παξάγξαθν απηή ζα ζπδεηήζνπκε ηηο ππνζέζεηο θαη ηηο ζπλέπεηεο ελόο πνιύ 

γλσζηνύ δηδαθηηθνύ κνληέινπ ην νπνίν νλνκάζακε ‘δηδάζθνληαο αλάκεζα ζηα 

ζξαλία’. Δίλαη έλα δηδαθηηθό κνληέιν ην νπνίν πεξηζηαζηαθά ην έρνπλ αθνινπζήζεη 

νη πεξηζζόηεξνη δηδάζθνληεο κε δηάθνξεο παξαιιαγέο, επηηπρεκέλεο ή όρη. Δίλαη 

πξνθαλέο όηη ζηα επόκελα ζα ππνζέζνπκε σο γλσζηά όια ηα ζέκαηα πνπ έρνπλ 

παξνπζηαζηεί ζε όιεο ηηο παξαγξάθνπο ηνπ θεηκέλνπ. Δπηζεκαίλνπκε θαη πάιη απηό 

πνπ είρακε αλαθέξεη θαη ζηελ ζειίδα 14: Κάζε κνληέιν δηδαζθαιίαο δηακνξθώλεη κηα 

πξαθηηθή. Όκσο ε ζπκκεηνρή ζηελ πξαθηηθήο ηεο ηάμεο είλαη ηαπηόζεκε κε ηελ κάζεζε 

θαη γηαπηό ηνλ ιόγν αλαηξείηαη ε δηρνηνκία κεηαμύ δηδαζθαιίαο θαη κάζεζεο.  

Μηα πνιύ δηαδεδνκέλε δηρνηνκία δηακνξθώλνπλ νη όξνη ‘δαζθαινθεληξηθό’ θαη 

‘καζεηνθεληξηθό’ κνληέιν δηδαζθαιίαο. Οη όξνη απηνί κπνξεί λα δηαθέξνπλ, 

πεξηζηαζηαθά, ζηελ ρξήζε ηνπο αιιά αληηπξνζσπεύνπλ κηα δηαδεδνκέλε ηάζε ζηελ 

δηδαθηηθή ησλ Μαζεκαηηθώλ. Πξάγκαηη, ε ζύγρξνλε δηδαθηηθή ππνζηεξίδεη ην 

‘καζεηνθεληξηθό’ κνληέιν θαη νη αληίζηνηρεο έξεπλεο έρνπλ επηβεβαηώζεη ηελ αμία 

θαη ηελ ππεξνρή ηνπ κνληέινπ απηνύ. ΋κσο ππάξρεη έλα παξάδνμν πνπ δελ κπνξεί λα 

εμεγεζεί κε ηνπο όξνπο απηνύο θαη ην νπνίν θαίλεηαη λα αλαηξεί ηα ζπκπεξάζκαηα 

ησλ εξεπλώλ. Σν παξάδνμν απηό έρεη νλνκαζηεί από ηνλ Clarke (2003) σο ην 

‘Αζηαηηθό παξάδνμν’. Πην ζπγθεθξηκέλα, ελώ νη ζρνιηθέο ηάμεηο ησλ Μαζεκαηηθώλ 

ζε Αζηαηηθέο ρώξεο, π.ρ. Ιαπσλία, Κνξέα, Κίλα, Υνλγθ-Κνλγθ θηι, έρνπλ 

ραξαθηεξηζηεί από δπηηθνύο αιιά θαη αζηάηεο εξεπλεηέο σο δαζθαινθεληξηθέο, 

εληνύηνηο ζηηο δηεζλείο έξεπλεο γηα ηα καζεκαηηθά ηα απνηειέζκαηα δείρλνπλ όηη νη 

καζεηέο ησλ ρσξώλ απηώλ έρνπλ πςειή απόδνζε, βιέπε π.ρ. ηα απνηειέζκαηα ησλ 

εξεπλώλ PISA 2003, TIMSS 1999. Η πξόζθαηε έξεπλα ζε ζρνιηθέο ηάμεηο ηεο Κίλαο 

έδεημαλ όηη έρεη παξαλνεζεί ε πξαθηηθή ηνπο θαη όηη απαηηείηαη έλα δηαθνξεηηθό 

ζεσξεηηθό πιαίζην πξνθεηκέλνπ λα εξκελεπηεί ε πξαθηηθή ηεο ηάμεο. 

Σν ζεσξεηηθό πιαίζην ήδε ππάξρεη θαη έρεη παξνπζηαζηεί ζε όιεο ηηο δηαζηάζεηο ηνπ 

ζηηο πξνεγνύκελεο παξαγξάθνπο. Θα ην ζπλνςίζνπκε εδώ κε πην πξαθηηθό ηξόπν. 

Η βαζηθή ζπληζηώζα ηνπ πιαηζίνπ είλαη ε δηαθνξά αλάκεζα ζην ‘εθκαηεύσ’ 

(eliciting) από ην ‘εηζάγσ ή πξνηείλσ’ (initiating). Δζηηάδνληαο ηώξα ζηελ ιεηηνπξγία 

ηνπ δαζθάινπ θαη εμεηάδνληαο ηηο πξνζέζεηο, ελέξγεηεο θαη εξκελεία ηνπο, απνθηνύκε 

έλα πην απνηειεζκαηηθό εξγαιείν αλάιπζεο ηεο πξαθηηθήο ηεο ηάμεο. 

Βαζηθή ππόζεζε ζην κνληέιν ‘δηδάζθνληαο αλάκεζα ζηα ζξαλία’ (ΓΑΘ) είλαη ε 

κεηαβίβαζε κέξνπο ηεο ππεπζπλόηεηαο ηνπ δαζθάινπ γηα ηελ αλάπηπμε ηεο γλώζεο 

ζηνπο καζεηέο. Σαπηόρξνλα, παξαηεξνύκε ζε πνηόλ βαζκό νη καζεηέο απνδέρνληαη 
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απηή ηελ ππεπζπλόηεηα. ΢ην ΓΑΘ κπνξνύκε λα δηαθξίλνπκε όινπο ηνπο ηύπνπ ηεο 

αιιειεπίδξαζεο πνπ αλαθέξνληαη ζηνλ πίλαθα ηεο ζειίδαο 16 γηα ηνπο δείθηεο ηεο 

γλσζηηθήο εκπινθήο, αιιά δύν ηύπνη είλαη βαζηθνί: Η ζπδήηεζε-αιιειεπίδξαζε ηνπ 

δαζθάινπ κε όιε ηελ ηάμε (whole class participation) θαη αιιειεπίδξαζε κεηαμύ ησλ 

κειώλ ησλ νκάδσλ. Μπνξνύκε ηώξα λα πεξηγξάςνπκε, ζπλνπηηθά, ην κάζεκα 

δηακέζνπ απηνύ ηνπ κνληέινπ.  

Ο δάζθαινο εηζάγεη-πξνηείλεη κηα δξαζηεξηόηεηα ε νπνία είλαη ν ζηόρνο ηνπ 

καζήκαηνο ή έλαο ελδηάκεζνο ζηόρνο. Δλώ νη καζεηέο εξγάδνληαη ζε νκάδεο 

πξνζπαζώληαο λα ιύζνπλ ηηο αβεβαηόηεηεο, ν δάζθαινο ζπδεηά κε ηα κέιε ησλ 

νκάδσλ. ΢ηελ ζπδήηεζε απηή ην ζέκα κπνξεί λα είλαη ε αλαδήηεζε πιεξνθνξηώλ ή 

δηεπθξηλίζεσλ από ηελ πιεπξά ησλ καζεηώλ. ΢ε ηέηνηεο πεξηπηώζεηο κπνξεί λα δώζεη 

ηηο πιεξνθνξίεο, γλσξίδνληαο όκσο όηη κε ηνλ ηξόπν απηόλ αθαηξεί επθαηξίεο από 

ηνπο καζεηέο λα εξγαζηνύλ κόλνη ηνπο θαη λα θαηαλνήζνπλ ηνλ καζεζηαθό ζηόρν. 

Μπνξεί όκσο κε θαηάιιειεο εξσηήζεηο, βιέπε ζει. 13, λα δηακνξθώζεη ην πιαίζην 

εθείλν (scaffolding) κέζα ζην νπνίν νη καζεηέο ζα κπνξέζνπλ λα εξγαζηνύλ. Σν πνηα 

πεξίπησζε ζα επηιέμεη εμαξηάηαη από πνιινύο παξάγνληεο, π.ρ. από ηνλ ρξόλν πνπ ζα 

δηαζέζεη γηαπηήλ ηελ δξαζηεξηόηεηα ή από ηε ζέζε έρεη ν καζεηήο, θαηά ηνλ 

θαζεγεηή, ζηελ καζεηηθή θνηλόηεηα. Γειαδή θάπνηνο ‘αδύλαηνο’ καζεηήο, ή θάπνηα 

νκάδα, κπνξεί λα αλαδεηά ηελ βνήζεηα ηνπ δαζθάινπ πξνθεηκέλνπ λα ζπκκεηάζρεη 

ζηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο. Παξάιιεια, γπξίδνληαο αλάκεζα ζηα ζξαλία, ν δάζθαινο 

ρξεζηκνπνηεί ζπγθεθξηκέλνπο καζεηέο σο ‘κέηξν’ πνπ ζα ηνπ δώζεη κηα θαιή ηδέα 

γηα ηελ θαηαλόεζε ηεο ηάμεο ελώ, παξάιιεια, θξίλεη ηνλ βαζκό γλσζηηθήο εκπινθήο 

ησλ καζεηώλ κε βάζε ηνπο δείθηεο ηνπ πίλαθα, ζει.16. Ο βαζκόο εκπινθήο κπνξεί, 

ζπκπιεξσκαηηθά, λα επηζεκαλζεί θαη από ηα γξαπηά ησλ καζεηώλ θαηά ηε δηάξθεηα 

ηεο επαθήο ηνπ κε ηηο νκάδεο, γηαηί δείρλνπλ ηηο πξνζπάζεηεο ησλ καζεηώλ θαηά ηελ 

δηαπξαγκάηεπζε ηνπ ζέκαηνο. Σέινο, γπξίδνληαο ζηα ζξαλία δηαπηζηώλεη θαη ηνλ 

βαζκό απνδνρήο από ηεο κεξηάο ησλ καζεηώλ, ηεο κεηαβίβαζεο ηεο ππεπζπλόηεηαο 

γηα ηελ αλάπηπμε ηεο γλώζεο. Αλ, ινηπόλ, δηαπηζηώζεη όηη νη καζεηέο ζπλερίδνπλ λα 

εξγάδνληαη, όηαλ απηόο ζπδεηά κε κηα νκάδα, θαη όηαλ ζπδεηνύλ – δηαπξαγκαηεύνληαη -

αιιειεπηδξνύλ κεηαμύ ηνπο ρσξίο ηελ άκεζε παξνπζία ηνπ, απηό ζεκαίλεη όηη έρνπλ 

απνδερζεί απηήλ ηελ ππεπζπλόηεηα, ν θαζέλαο βέβαηα γηα δηθνύο ηνπ ιόγνπο 

ελδερνκέλσο: Άιινο, γηαηί βξίζθεη ελδηαθέξνπζα ηελ δξαζηεξηόηεηα, άιινο, γηαηί 

ππνζέηεη πσο ζα ηνλ βνεζήζεη λα πεξάζεη ζηηο εμεηάζεηο, άιινο, γηαηί ζέιεη λα 

‘αλαβαζκίζεη’ ηε ζέζε ηνπ ζηελ ηάμε θαη άιινο, γηαηί ζέιεη λα θξαηήζεη ηελ ζέζε 

ηνπ ζηελ ηάμε. Πάληα ζα πξέπεη λα έρνπκε ζηνλ λνπ καο πσο, όηαλ ηα άηνκα 

ζπκκεηέρνπλ ζε κηα πξαθηηθή, ελώ κηινύλ θαη εξγάδνληαη ζηελ ίδηα δξαζηεξηόηεηα, 

κπνξεί λα απνδίδνπλ ηειείσο δηαθνξεηηθέο ιεηηνπξγίεο ζε απηήλ. Απηό ζεκαίλεη όηη, 

ελώ ε πξαθηηθή ηεο ηάμεο είλαη ζπλ-θαηαζθεπαδόκελε, καζεηέο θαη θαζεγεηήο 

ζπκκεηέρνπλ ην ίδην ζηελ θαηαζθεπή ηεο, δελ ζεκαίλεη όηη έρνπλ ηνλ ίδην ζθνπό. 

΋κσο, θαη ηα δύν κέξε ζπκκεξίδνληαη έλα θνηλό ελδηαθέξνλ γηα ηελ πξνώζεζε ηεο 

κάζεζεο. 

΋ηαλ ν δάζθαινο θξίλεη όηη ε εξγαζία ησλ καζεηώλ έρεη νινθιεξσζεί ή όηη νη 

καζεηέο έθζαζαλ ζε θάπνην ζεκείν πνπ δελ κπνξνύλ λα ζπλερίζνπλ ρσξίο ηελ δηθή 

ηνπ βνήζεηα, ζηακαηά ηελ εξγαζία ησλ νκάδσλ θαη ην θέληξν ηνπ ελδηαθέξνληνο, 

ηώξα, γίλεηαη ε ζπδήηεζε αλάκεζα ζηνπο καζεηέο θαη ηνλ δάζθαιν. Η ζπδήηεζε έρεη 

ζθνπό λα παξνπζηαζηνύλ νη ηδέεο ησλ καζεηώλ θαη λα θξηζνύλ κε ινγηθά 

επηρεηξήκαηα, βιέπε ζει. 10 γηα ηνπο δηάθνξνπο ηξόπνπο επίιπζεο ηεο αβεβαηόηεηαο, ή 

λα δνζνύλ επηπιένλ πιεξνθνξίεο θαη λα ζπλερηζηεί ε εξγαζία ησλ καζεηώλ. Καηά ηε 

δηάξθεηα ηεο ζπδήηεζεο κε όιε ηελ ηάμε κπνξνύκε λα επηζεκάλνπκε καζεηέο πνπ 

πξνηείλνπλ ηδέεο νη νπνίεο, κεηά από ηε ζπδήηεζε ζα ηηο ηξνπνπνηήζνπλ ή ζα ηηο 
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εγθαηαιείςνπλ. Θα δηαπηζηώζνπκε επίζεο πσο, όηαλ ζηνπο καζεηέο δίλεηαη ε 

επθαηξία λα εξγαζηνύλ κε ηηο δηθέο ηνπο ηδέεο, ρσξίο ηελ πξνζπάζεηα ηνπ δαζθάινπ 

λα ηνπο θαηεπζύλεη, ηόηε αλαπηύζζνληαη όινη νη ηξόπνη επίιπζεο ηεο αβεβαηόηεηαο, 

νη νπνίνη, όπσο είδακε, αληηζηνηρνύλ ζε δηαθνξεηηθνύο ηύπνπο γλώζεο. Απηό βέβαηα 

δελ ζπκβαίλεη κόλνλ ζηελ ζπδήηεζε κε όιε ηελ ηάμε αιιά θαη ζε θάζε άιιν είδνο 

αιιειεπίδξαζεο κεηαμύ ησλ αηόκσλ. Θα δνύκε αθόκα όηη νη καζεηέο κέζα ζηνπο 

ζπιινγηζκνύο ηνπο παξεκβάινπλ θαη πξνζσπηθά ζηνηρεία πνπ πξνέξρνληαη από ηηο 

εκπεηξίεο ηνπο σο πξνο ηελ θαηάζηαζε πνπ κειεηνύλ ή από ηελ  εηθόλα πνπ έρνπλ γηα 

ηνπο δηάθνξνπο καζεκαηηθνύο όξνπο πνπ ρξεζηκνπνηνύλ, βιέπε ηνλ νξηζκό θαη ηελ 

εηθόλα κηαο έλλνηαο ζει.9. ΢ηελ πεξίπησζε απηή κόλνλ κεηά από ζπδήηεζε ε νπνία 

απαηηεί ρξόλν, νη καζεηέο ζα ΄θαηαθύγνπλ’ ζηα Μαζεκαηηθά πξνθεηκέλνπ λα άξνπλ 

ηελ αβεβαηόηεηα, δειαδή ζηα ινγηθά επηρεηξήκαηα θαη ζηηο καζεκαηηθέο ζρέζεηο.  

Η ζπδήηεζε κε όιε ηελ ηάμε κπνξεί λα αλαπηπρζεί θαη κε ηνλ ηξόπν ηεο 

επαλαθώλεζεο (re-voicing), ε νπνία ρξεζηκνπνηείηαη, θαηά ηνλ Ohtani, ζηηο ζρνιηθέο 

ηάμεηο ηεο Ιαπσλίαο, αλαθέξεηαη από ηνλ Clarke (2003, p.9). Πην ζπγθεθξηκέλα, ε 

επαλαθώλεζε είλαη έλα ηδηαίηεξν είδνο επαλέθθξαζεο θάπνηνπ άιινπ ζε κηα 

ζπδήηεζε. Γηα παξάδεηγκα, θάπνηνο καζεηήο εθθξάδεη κηα ζθέςε ηνπ γηα ην πώο 

κπνξεί π.ρ. λα ιπζεί έλα πξόβιεκα θαη ν δάζθαινο ιέεη: ΋πσο καο είπε ν Γηάλλεο 

(αλαθέξεη ηελ έθθξαζε ηνπ καζεηή, ελδερνκέλσο ηξνπνπνηεκέλε). Ση ιεο Γηώξγν, 

πνηα είλαη ε άπνςή ζνπ;  

΢ε θάζε πεξίπησζε κπνξνύκε λα δνύκε όηη ε πξαθηηθή ηεο ηάμεο πεξηγξάθεηαη από 

έλα επαλαιακβαλόκελν κνληέιν αιιειεπίδξαζεο ην νπνίν έρεη ηελ αθόινπζε κνξθή: 

Ο θαζεγεηήο εηζάγεη-πξνηείλεη έλα έξγν, νη καζεηέο εξγάδνληαη ζε νκάδεο, ίζσο θαη 

κόλνη ηνπο, ν δάζθαινο βαδίδεη αλάκεζα ζηα ζξαλία θαη ζπδεηεί κε ηνπο καζεηέο, 

επαθνινπζεί ζπδήηεζε κε όιε ηελ ηάμε. Ο ‘θύθινο’ απηόο κπνξεί λα επαλαιεθζεί. Η 

πξαθηηθή απηή είλαη ζπλ-θαηαζθεπαδόκελε από καζεηέο θαη θαζεγεηή. Γηα 

παξάδεηγκα, όηαλ ν δάζθαινο ζπδεηά κε ηνπο καζεηέο ελόο ζξαλίνπ θαη είλαη έηνηκνο 

λα πξνρσξήζεη ζην ακέζσο επόκελν, έλαο καζεηήο από άιιν ζξαλίν ξσηά θάηη. Σόηε 

ν δάζθαινο αιιάδεη ην ζρέδην ηεο θίλεζήο ηνπ θαη βαδίδεη πξνο ηνλ καζεηή απηόλ. Η 

αιιαγή απηή κπνξεί λα έρεη ζνβαξά απνηειέζκαηα, αλ γηα παξάδεηγκα είρε ζθνπό λα 

ζπδεηήζεη κε θάπνηνπο καζεηέο πνπ πξνέβιεπε όηη ζα έρνπλ δπζθνιία λα 

ζπκκεηάζρνπλ ζηελ δξαζηεξηόηεηα ηεο ηάμεο, θαη ιόγσ απηήο ηεο αιιαγήο 

παξαιείςεη λα ην θάλεη. Από ηελ άιιε κεξηά, ν δάζθαινο έρεη έλα ζρέδην, αιιά θαηά 

ηε δηάξθεηα ηεο ζπδήηεζεο πηζαλόλ λα παξνπζηαζηεί κηα ηδέα ελόο καζεηή ε νπνία λα 

ηνπ αλαηξέςεη ην ζρέδην θαη λα εθηξέςεη ηελ ζπδήηεζε ζε δηαθνξεηηθό πεδίν. Σην 

ζεκείν απηό ζα πξέπεη λα επηζεκάλνπκε όηη ζε παξόκνηεο πεξηπηώζεηο ν δάζθαινο 

κπνξεί λα βξεζεί ζε αβεβαηόηεηα. Η θαηάζηαζε απηή δελ είλαη απαξαίηεηα θαθή ώζηε 

λα απνθεύγεηαη. Αληίζεηα, θαηά ηνπο Holton & Thomas ν δάζθαινο θάλεη ηηο πην 

παξαγσγηθέο ηνπ εξσηήζεηο όηαλ βξίζθεηαη ζε αβεβαηόηεηα. Η αβεβαηόηεηα ινηπόλ 

είλαη κηα θαηάζηαζε πνπ αληηκεησπίδεη ηόζν ν καζεηήο όζν, κεξηθέο θνξέο, θαη ν 

θαζεγεηήο θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο. 

 Καηά ηε δηάξθεηα ηεο ζπδήηεζεο, όκσο, δελ είλαη κόλνλ νη γλσζηηθέο δηαζηάζεηο ηνπ 

έξγνπ πνπ ζπδεηνύληαη, αιιά είλαη ή πξέπεη λα είλαη θαη νη κεηαγλσζηηθέο, αλάινγα 

κε ηνπο ζηόρνπο ηνπ καζήκαηνο. Πην ζπγθεθξηκέλα, αλ ν ζηόρνο ηεο δηδαζθαιίαο 

είλαη γλσζηηθόο, δειαδή ε θαηαλόεζε ελόο καζεκαηηθνύ ζέκαηνο, ηόηε ν ζρεδηαζκόο 

ηεο δηδαζθαιίαο ζα παξέρεη επθαηξίεο γηα ηελ επίιπζε θαηάιιεισλ πξνβιεκάησλ, 

δηάθνξεο νπηηθέο- πξνζεγγίζεηο ηνπ ζέκαηνο, ηερληθέο γηα ηελ επίιπζε παξόκνησλ 

πξνβιεκάησλ θηι. ΋κσο, εζηηάδνληαο ν δάζθαινο ζε γλσζηηθνύο ζηόρνπο, κπνξεί, 

αζπλείδεηα, λα εκπνδίζεη ηελ αλάπηπμε ηεο κεηαγλσζηηθήο δξαζηεξηόηεηαο ησλ 

καζεηώλ ηνπ. Αλ ινηπόλ ν ζηόρνο είλαη θαη ε αλάπηπμε ηεο κεηαγλσζηηθήο, νη 
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παξαπάλσ δξαζηεξηόηεηεο ζα πξέπεη λα αλαθέξνληαη, λα αμηνινγνύληαη κε ζαθήλεηα 

θαη λα  πξνβάιινληαη σο ζεκαληηθέο ζπληζηώζεο ηεο δηδαζθαιίαο,  

΋πσο έρνπκε επηζεκάλεη, ην ΓΑΘ ζεσξνύκε όηη είλαη έλα βαζηθό κνληέιν, ζηνηρεία 

ηνπ νπνίνπ ρξεζηκνπνηνύκε ζρεδόλ ζε θάζε δηδαζθαιία, γηαπηό θαη ππάξρνπλ 

δηάθνξεο παξαιιαγέο ηνπ. Μηα παξαιιαγή πνπ κπνξεί λα πξνθαιέζεη ζύγρπζε είλαη 

ε αθόινπζε: Ο δάζθαινο πξνηείλεη κηα δξαζηεξηόηεηα, δεηά από ηνπο καζεηέο λα 

εξγαζηνύλ ζε νκάδεο ή κόλνη ηνπο αιιά δελ αθήλεη ηνλ απαξαίηεην ρξόλν γηα λα 

εξγαζηνύλ. Γειαδή ή αλαιακβάλεη λα ηελ επηιύζεη ν ίδηνο ή, πην ζπρλά, ζεθώλεη 

έλαλ καζεηή ζηνλ πίλαθα λα ιύζεη ηελ άζθεζε ελώ ζπζηήλεη ζηνπο καζεηέο λα 

ζπλερίζνπλ λα εξγάδνληαη. Πξνθαλώο θαλείο δελ ζπλερίδεη, κε απνηέιεζκα λα 

αλαηξείηαη ε βαζηθή ππόζεζε ηεο επηινγήο ηνπ δειαδή λα γίλεη κηα κεηαβίβαζε ηεο 

ππεπζπλόηεηαο αλάπηπμεο ηεο γλώζεο ζηνπο καζεηέο. Οη καζεηέο γλσξίδνληαο ηη ζα 

ζπκβεί δελ αληηκεησπίδνπλ ηελ δηθή ηνπο ζπκκεηνρή σο ζνβαξή ή απαξαίηεηε θαη 

αλακέλνπλ λα δνπλ ηελ ιύζε ζηνλ πίλαθα. ΢ε κηα ηέηνηα παξαιιαγή, ε πξαθηηθή ηεο 

ηάμεο νδεγεί ζε όινπο ηνπο ηξόπνπο αλάπηπμεο ηεο γλώζεο ηεο ζει. 10 εθηόο από ηελ 

αλάπηπμε ησλ ινγηθώλ επηρεηξεκάησλ, όπνπ ζπαλίσο παξαηεξείηαη. Γηα ηελ αθξίβεηα,  

ε πξαθηηθή απηή ζπλήζσο νδεγεί ζηελ κίκεζε ηνπ δαζθάινπ, δειαδή ζηελ επίιπζε 

κηαο αβεβαηόηεηαο κε ηελ επίθιεζε ηεο γλώκεο ηνπ δαζθάινπ ή ηνπ βηβιίνπ. 

Δίλαη πξνθαλέο όηη αθνινπζώληαο ην κνληέιν ΓΑΘ, έλα ζεκαληηθό πνζνζηό ηνπ 

ρξόλνπ αθηεξώλεηαη ζηελ εξγαζία ησλ καζεηώλ θαη ζηελ ζπδήηεζε κε όιε ηελ ηάμε, 

κε απνηέιεζκα λα αθηεξώλνπκε ιηγόηεξν ρξόλν π.ρ. ζηελ παξνπζίαζε από ηνλ 

δάζθαιν. 

Σν κνληέιν ηεο παξνπζίαζεο ηνπ καζήκαηνο από ηνλ δάζθαιν, νπζηαζηηθά 

αλαθεξόκαζηε ζηελ δηάιεμε, είλαη κία από ηηο επηινγέο ηνπ δηδάζθνληα. Καη παξά ην 

γεγνλόο όηη ε έξεπλα ην έρεη ραξαθηεξίζεη σο ηελ πην αλεπηηπρή δηδαθηηθή επηινγή ηνπ 

δηδάζθνληα ζην ζρνιείν, δελ πξέπεη λα ην αγλνήζνπκε. ΋ηαλ ν δηδάζθσλ κηιάεη ηόηε 

ην κόλν πνπ θάλεη είλαη λα κεηαθέξεη πιεξνθνξίεο ζηνπο καζεηέο ηνπ θαη πνηέ 

γλώζεηο. Σν ζεκείν απηό είλαη γλσζηό από ηηο έξεπλεο ηνπ Piaget: Η γλώζε 

θαηαζθεπάδεηαη από ηνλ καζεηή θαη δελ κεηαθέξεηαη κε ηνλ ιόγν, γξαπηό ή 

πξνθνξηθό. Δπνκέλσο, ζην κνληέιν ηεο δηάιεμεο ν δάζθαινο ‘κεηαθέξεη’ πξνο ηνπο 

καζεηέο πιεξνθνξίεο. ΢ηελ πεξίπησζε όκσο όπνπ νη πιεξνθνξίεο απηέο ζηνρεύνπλ 

ζηελ ζύλδεζε δύν πεξηνρώλ γλώζεσλ πνπ κέρξη εθείλε ηελ ζηηγκή θαη γηα δηάθνξνπο 

ιόγνπο, ήηαλ αζύλδεηεο κεηαμύ ηνπο ζηνλ λνπ ησλ καζεηώλ, ηόηε ε δηάιεμε κπνξεί λα 

βνεζήζεη ζηελ αλάπηπμε ηεο γλώζεο, όπνπ εδώ ε γλώζε είλαη αθξηβώο απηή ε 

δηαζύλδεζε ησλ επηκέξνπο γλώζεσλ. Δπνκέλσο, ην κνληέιν απηό αλήθεη ζην πεδίν 

ησλ επηινγώλ ηνπ δηδάζθνληα, αξθεί λα γλσξίδεη ηελ ππόζεζε ηνπ κνληέινπ, όηη 

δειαδή δελ κεηαθέξεη γλώζεηο, θαη γηα πνηνπο ιόγνπο θαη πόηε ζα ην ρξεζηκνπνηήζεη. 

΢ε θάζε πεξίπησζε, ην κνληέιν απηό είλαη αθαηάιιειν γηα ηελ εηζαγσγή λέσλ 

καζεκαηηθώλ ελλνηώλ.  

Η αλάιπζε πνπ παξνπζηάζακε ζην θείκελν απηό κπνξεί γηα ηνλ δάζθαιν λα κνηάδεη 

σο κε ξεαιηζηηθή, δεδνκέλνπ όηη παξνπζηάδεη ηελ δνπιεηά ηνπ σο κηα πνιπζύλζεηε 

επηρείξεζε, θαη όηη νη πνιιαπιέο ζπληζηώζεο ηνπ έξγνπ ηνπ ελδηαθέξνπλ κόλνλ ηνπο 

εξεπλεηέο. Απηό είλαη ιάζνο. ΢ηελ πξαγκαηηθόηεηα, όηη αλαθέξζεθε δελ είλαη λέεο 

ππνρξεώζεηο. Αληίζεηα όιεο νη ζπληζηώζεο ηνπ δηδαθηηθνύ έξγνπ πνπ παξνπζηάζακε 

ήδε ππάξρνπλ κέζα ζε θάζε δηδαζθαιία, είλαη ζπλερώο κπξνζηά καο θαη δξνπλ είηε 

ηηο αλαγλσξίδνπκε είηε όρη. Απνκέλεη ζηνλ ίδην ηνλ δάζθαιν λα απνθηήζεη ηελ 

δπλαηόηεηα λα ηηο αλαγλσξίδεη, λα ηηο βειηηζηνπνηήζεη θαη λα ηηο ππνζηεξίμεη κε ηνλ 

πην απνηειεζκαηηθό ηξόπν.  
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