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Κεθάιαην 3ν 

 

Βαζηθέο αξρέο ηεο ζεωξίαο ηνπ Vygotsky: Η επηθνηλωληαθή 

πξνζέγγηζε θαη ε ‘πιαηζηνζεηεκέλε κάζεζε’ (situated learning) 

 
1. Εηζαγωγή: Τα κεηνλεθηήκαηα ηεο Γλωζηαθήο Θεωξίαο 

Μέρξη ζήκεξα έρνπκε εζηηάζεη ηελ πξνζνρή καο ζηηο Κνλζηξνπθηηβηζηηθέο 

αληηιήςεηο γεληθά, νη νπνίεο δίλνπλ πξνηεξαηφηεηα ζηε δξάζε ηνπ ππνθεηκέλνπ θαη 

ζηελ εζσηεξηθή αλάδεημε ηνπ λνήκαηνο σο έλα επηζηεκνινγηθφ πιαίζην αλάπηπμεο 

ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ. Ταπηφρξνλα, δηαηππψζακε ηα βαζηθά ‘εξγαιεία’ ηεο 

Γλσζηαθήο Θεσξίαο (ΓΘ), ηα νπνία καο επηηξέπνπλ λα θαηαλννχκε ηα κνληέια ησλ 

λνεηηθψλ δηεξγαζηψλ ησλ καζεηψλ.  Όκσο, έλα απφ ηα πξνβιεκαηηθά ζεκεία ηεο 

ζεσξίαο απηήο είλαη ην γεγνλφο φηη ν καζεηήο ζεσξείηαη σο άηνκν ην νπνίν 

πξνζπαζεί λα δψζεη λφεκα ζηηο εκπεηξίεο ηνπ, ρσξίο λα εμεηάδεηαη ε ζρέζε ηνπ κε ην 

δάζθαιν θαη κε ηνπο ππφινηπνπο καζεηέο ηεο ηάμεο. Φσξίο δειαδή λα εμεηάδεηαη ε 

αλάπηπμε ηεο γλψζεο ζε ζρέζε κε ηα θαηλφκελα επηθνηλσλίαο ζηελ ηάμε ησλ 

Μαζεκαηηθψλ: ‘Ο καζεηήο κηιάεη, ν θαζεγεηήο αθνχεη’. Πην ζπγθεθξηκέλα, έλα 

κεγάιν πξφβιεκα είλαη ε εξκελεία ησλ θαηλνκέλσλ ζηελ ηάμε. Δζηηάδνληαο ηελ 

πξνζνρή ζηνλ κεκνλσκέλν καζεηή θαη ζηηο λνεηηθέο ηνπ δηεξγαζίεο, αγλννχκε φηη 

απηφο είλαη εληαγκέλνο ζε έλα πεξηβάιινλ ζην νπνίν αλαπηχζζνληαη θαηλφκελα 

επηθνηλσλίαο πνπ ηνλ επεξεάδνπλ. Σην πιαίζην ηεο ΓΘ, ην θαιχηεξν πνπ κπνξνχκε 

λα επηηχρνπκε είλαη φηη ε εξκελεία πνπ ν καζεηήο δίλεη ζηηο ιέμεηο θαη ηηο πξνηάζεηο 

ησλ άιισλ εμεηάδνληαη θαη ζπγθξίλνληαη ζε ζρέζε κε απηέο πνπ ν ίδηνο έρεη 

αλαπηχμεη, ρσξίο λα δίλνπκε ηελ ζεκαζία πνπ πξέπεη ζηα επηθνηλσληαθά θαηλφκελα 

θαη ζηηο ζπλέπεηέο ηνπο. Αθφκα θαη αλ ζεσξήζνπκε ηνλ ‘Κνηλσληθφ Κ.’, ζχκθσλα κε 

ηελ ηξίηε αξρή πνπ πεξηγξάθεηαη ζηελ ζει. 14, ε ιεηηνπξγία ηεο ηάμεο σο 

‘επηζηεκνληθήο θνηλφηεηαο’ απαηηεί έλα λέν ζεσξεηηθφ πιαίζην. Γεληθά ζηηο 

Κνπλζηξνπθηηβηζηηθέο αληηιήςεηο, πξνεγείηαη ν εγσθεληξηθφο ιφγνο ν νπνίνο 

εμειίζζεηαη απφ εζσηεξηθφ ζε θνηλσληθφ ιφγν. 

Έλα βαζηθφ κεηνλέθηεκα ηεο ΓΘ, ην νπνίν παξνπζηάδεηαη ζε πνιιέο έξεπλεο, είλαη νη 

ζπλέπεηεο ηεο νπηηθήο γσλίαο ησλ εζσηεξηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ. Έηζη, ελψ νη 

εξεπλεηέο έρνπλ κάζεη πνιιά ρξεζηκνπνηψληαο ηελ ΓΘ, παξάιιεια έδσζαλ κεγάιε 

έκθαζε ζηηο εμαηνκηθεπκέλεο εθδνρέο ησλ πξνβιεκάησλ κάζεζεο. Καη αθξηβψο 

επεηδή έρνπλ εζηηάζεη ζηηο αηνκηθέο δηαδηθαζίεο επεμεξγαζίαο πιεξνθνξηψλ, ηα 

λνεηηθά αλαπαξαζηαζηαθά πιαίζηα νδήγεζαλ ζε ζπκπεξάζκαηα φπσο π.ρ. φηη θάπνηα 

άηνκα (καζεηέο) έρνπλ εζσηεξηθά πξνβιήκαηα κάζεζεο, φηη έρνπλ έιιεηςε 

θαηάιιεισλ λνεηηθώλ εξγαιείσλ, ή φηη δελ έρνπλ ηηο ηθαλόηεηεο ινγηθήο ζθέςεο ζε 

ζπγθεθξηκέλεο πεξηνρέο ηεο καζεκαηηθήο γλψζεο.     

Σήκεξα βξίζθνληαη ζην πξνζθήλην επηθνηλσληαθέο θαη πνιηηηζκηθέο απφςεηο πνπ 

επηρεηξνχλ λα εξκελεχζνπλ ηελ αλάπηπμε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ ζηελ βάζε ησλ 

επηθνηλσληαθψλ θαηλνκέλσλ ζηελ ηάμε θαη ζηελ αιιειεπίδξαζε κεηαμχ δαζθάινπ – 

καζεηή θαη καζεηψλ κεηαμχ ηνπο. Απφ ηελ άπνςε απηή, ζα εμεηάζνπκε ηελ 

επηθνηλσληαθή πξνζέγγηζε ηνπ Vygotsky θαη κηα εηδηθή εθδνρήο ηεο πνπ 

αλαπηχρζεθε ζηελ δεθαεηία ηνπ ’90, ηελ πιαηζηνζεηεκέλε κάζεζε.  

Ζ επηθνηλσληαθή πξνζέγγηζε, φκσο, καο έδεημε έλα κεγάιν πξφβιεκα πνπ ππάξρεη 

ζηελ αληίιεςε πνπ είρακε γηα ηελ ιχζε πξνβιήκαηνο. Γηακέζνπ ηεο 

νκαδνζπλεξγαηηθήο δηδαζθαιίαο, φπνπ νη καζεηέο ζπλεξγάδνληαη γηα ηελ επίιπζε 

ελφο πξνβιήκαηνο, δηαπηζηψζεθε φηη ε ιχζε πξνβιήκαηνο είλαη κηα καζεκαηηθή 

δηαδηθαζία πνπ γίλεηαη ζηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν δειαδή κε πξαγκαηηθνχο αλζξψπνπο, 
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ηνπο καζεηέο καο, κε ηηο αβεβαηφηεηεο, ηνπο δηζηαγκνχο, ηα ιάζε, ηηο παξαιείςεηο, 

θαη δελ κπνξεί λα αθνινπζεί ζπγθεθξηκέλα ‘ζελάξηα’ ιχζεο πξνβιήκαηνο, 

ακεηαθίλεηα θαη πιήξσο πξνδηαγεγξακκέλα, βιέπε θαη Sfard, ζει.43. Γειαδή, ε 

κέζνδνο ηνπ Polya εμαξηάηαη απφ ηελ ηξνπή πνπ ζα πάξεη ν δηάινγνο θαη ε νπνία ζα 

νδεγήζεη ζε επηηπρέο ή φρη απνηέιεζκα. Τν ζέκα απηφ ζα ην δηαπξαγκαηεπηνχκε ζην 

2
ν
 ηεηξάκελν. 

 

2. Η Επηθνηλωληαθή πξνζέγγηζε (ή θαη Κνηλωληθν-Ιζηνξηθή πξνζέγγηζε) 

Τνλ Vygotsky, σο ςπρνιφγν, ηνλ απαζρφιεζαλ κηα ζεηξά απφ πξνβιήκαηα φπσο ην 

πξφβιεκα ηεο δνκήο θαη ηεο ιεηηνπξγίαο ηεο ζπλείδεζεο, ην δήηεκα ηεο 

πξνζσπηθφηεηαο θαη ηεο δηαδηθαζίαο γηα ηε δηακφξθσζή ηεο θαζψο θαη ε ζπλάθεηα 

κάζεζεο θαη αλάπηπμεο, Γαθέξκνο (2002, ζει. 41). Απφ απηά ζα καο απαζρνιήζεη 

κφλνλ ην ηειεπηαίν θαη κάιηζηα απφ ηελ νπηηθή γσλία ηεο Γηδαθηηθήο ησλ 

Μαζεκαηηθψλ. 

Γηα ηε ζχλδεζε κάζεζεο θαη αλάπηπμεο, ν V. αλέπηπμε κηα ζεηξά απφ γλσζηηθά ή 

ςπρνινγηθά ‘εξγαιεία’ ηα νπνία, ζπλνπηηθά, είλαη ηα αθφινπζα: 

 

2.1. Ο ξόινο ηεο γιώζζαο 

Τν πην ζεκαληηθφ ζχζηεκα ζπκβφισλ είλαη ε ίδηα ε γιψζζα. Ζ γιψζζα έρεη θεληξηθή 

ζέζε ζηηο θνηλσληνινγηθέο ζεσξίεο, γεληθψο, επνκέλσο θαη ζην ζεσξεηηθφ ζχζηεκα 

ηνπ V.  

Πην ζπγθεθξηκέλα, γηα ηνλ V ε επηθνηλσλία είλαη έλα πνιηηηζκηθφ γεγνλφο: Αλ 

ππάξρνπλ πνιηηηζκνί ππάξρνπλ ιφγσ ηεο δπλαηφηεηαο επηθνηλσλίαο θαη ηεο 

δέζκεπζεο ή πξφλνηαο γηα γλψζε θαη αμίεο απφ γεληά ζε γεληά. Ταπηφρξνλα, ε 

γιψζζα είλαη έλα πνιηηηζκηθφ εξγαιείν, έλα ηδηαίηεξν φξγαλν επηθνηλσλίαο ην νπνίν 

ζπζρεηίδεηαη κε ηε ζθέςε.  

Ζ πην ζεκαληηθή ηδηνκνξθία ηνπ γξαπηνχ ιφγνπ είλαη ν ζπλεηδεηφο ραξαθηήξαο ηνπ, 

ην γεγνλφο φηη ζρεδηάδεηαη θαη βαζίδεηαη ζε έλα απζαίξεην ζχζηεκα ζπκβφισλ. Ζ 

πηνζέηεζε ελφο αιθαβήηνπ είλαη κηα ζπλεηδεηή δηαδηθαζία, ελψ νη αιιαγέο ζηελ 

πξνθνξηθή γιψζζα, νη νπνίεο ζπληεινχληαη κε ηελ πάξνδν ηνπ ρξφλνπ κέζα ζηηο 

θνηλσλίεο, παξακέλνπλ αζπλείδεηεο. Δπίζεο, εζθεκκέλε θαη ζπλεηδεηή είλαη ε 

πηνζέηεζε θάπνηαο ηερληθήο ζεκεηνγξαθίαο, φπσο γηα παξάδεηγκα ηεο καζεκαηηθήο, 

ε νπνία είλαη ζπρλά αληηθείκελν δηαιφγνπ.  

Ο Piaget θαη ν Vygotsky ζεσξνχλ φηη ν αλζξψπηλνο λνπο θαίλεηαη λα εμειίζζεηαη απφ 

ηελ πξψτκε ζθέςε θαη γιψζζα ηνπ παηδηνχ, ζηηο απνπιαηζησκέλεο ινγηθέο θαη 

επηζηεκνληθέο έλλνηεο (ππνζεηηθνπαξαγσγηθνί ζπιινγηζκνί), φπνπ ε γιψζζα έρεη 

ζεκαληηθφ, αιιά δηαθνξεηηθφ ξφιν, ζχκθσλα κε ηελ θάζε ζεσξία. Πξνθεηκέλνπ λα 

πάξνπκε απαληήζεηο γηα ηνλ ξφιν ηεο γιψζζαο ζηελ θαζεκεξηλή δηδαθηηθή πξαθηηθή 

ζηα πιαίζηα ηεο ζεσξίαο ηνπ V,  ζα ρξεηαζηνχκε ζηνηρεία απφ ηελ ζεσξία ηνπ Bruner 

γηα ηνλ ηξφπν πξφζθηεζεο ηεο γιψζζαο θαζψο θαη ηηο αθφινπζεο δχν αξρέο ηνπ 

Wittgenstein: 

 

1. Τν λόεκα κηαο ιέμεο (ή κηαο έλλνηαο ή κηαο καζεκαηηθήο δηαηύπσζεο) βξίζθεηαη 

ζηε ρξήζε ηεο. 

Γηα παξάδεηγκα, φηαλ ξσηάκε ηνλ ζπλνκηιεηή καο ‘ηη ελλνείο;’ νπζηαζηηθά ηνλ 

ξσηάκε ‘κε πνηνλ ηξφπν ρξεζηκνπνηείο απηή ηελ έθθξαζε’ ή ‘ζε πνην πιαίζην 

(context) εληάζζεηο ηε θξάζε ζνπ;’.  Ζ γιψζζα επνκέλσο ζεσξείηαη πεξηζζφηεξν σο 

δξαζηεξηφηεηα, κηα θνηλσληθή πξαθηηθή, φπνπ ηα λνήκαηα ησλ θξάζεσλ 

ζεκαζηνδνηνχληαη απφ ηνλ ηξφπν πνπ ηηο ρξεζηκνπνηνχκε.  
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2. Η θαζεκεξηλή γιώζζα είλαη επαξθήο.  

Ζ δεχηεξε αξρή ζεκαίλεη φηη είλαη θαιχηεξν θάπνηνο λα πξνζπαζήζεη λα θαηαλνήζεη 

ηε γιψζζα π.ρ. ησλ καζεηψλ ηνπ, παξά λα επηζεκάλεη ηα ινγηθά ηεο ζθάικαηα θαη 

λα απαηηήζεη λα δηνξζσζνχλ. 

Σηελ ζεσξία ηνπ V νη δηάθνξνη ηχπνη αιιειεπίδξαζεο, φπνπ παξάγνληαη ηα λνήκαηα, 

έγηλαλ αληηθείκελν έξεπλαο. Μαο ελδηαθέξνπλ ηδηαίηεξα νη ηχπνη αιιειεπίδξαζεο 

κεηαμχ ελφο αλαπηπζζφκελνπ παηδηνχ θαη ελφο ελήιηθα, αιιειεπηδξάζεηο κεηαμχ 

ελφο καζεηεπφκελνπ ή κηαο νκάδαο καζεηεπνκέλσλ θαη ελφο δαζθάινπ, θαζψο 

επίζεο αιιειεπηδξάζεηο κεηαμχ ‘ηζνδπλάκσλ’ αηφκσλ. 

Έηζη, ε γιψζζα εμαθνινπζεί λα έρεη ζεκαληηθφ ξφιν, αιιά ηψξα ζεσξείηαη φρη σο 

ζχζηεκα ζεκείσλ-ζπκβφισλ αιιά σο θνηλσληθή πξαθηηθή. Πξφθεηηαη, δειαδή, γηα 

κηα γιψζζα ζε δξάζε ή ε γιψζζα σο κέζν γηα επίηεπμε γλσζηαθψλ, θνηλσληθψλ, 

καζεζηαθψλ θαη άιισλ ζηφρσλ. Δίλαη έλα φρεκα γηα λα θάλνπκε πξάγκαηα κε ηνπο 

άιινπο θαη γηα ηνπο άιινπο, επνκέλσο ε γιψζζα έρεη έλαλ δηαπξαγκαηεπηηθφ 

(discursive) ραξαθηήξα. 

Σηα επφκελα ζα δηεπθξηλίζνπκε ηνπο φξνπο απηνχο, ζηεξηδφκελνη ζηηο απφςεηο ηνπ 

Bruner θαη ηεο Sierpinska, φπσο πεξηέρνληαη ζηα Sierpinska (1997, 98). 

 

2.1.1.  Η γιώζζα ωο θνηλωληθή πξαθηηθή (Bruner) 

Ο Bruner εηζήγαγε ηελ έλλνηα ηεο αιιειεπίδξαζεο (interaction) θαη κε απηφλ ηνλ 

ηξφπν εζηίαζε ηελ πξνζνρή ηνπ ζηα απνηειέζκαηα ησλ αιιειεπηδξάζεσλ κεηαμχ 

ελφο ελειίθνπ, ν νπνίνο αλήθεη ζε έλα πνιηηηζηηθφ πιαίζην, θαη ελφο παηδηνχ ην νπνίν 

κεγαιψλεη. Τα απνηειέζκαηα είλαη ζπγθεθξηκέλα πξφηππα (standards) επηθνηλσλίαο 

ζε ζπγθεθξηκέλεο θαηαζηάζεηο. Ζ νπζία ησλ ηδεψλ ηνπ Bruner, θαηά ηελ Sierpinska, 

είλαη σο εμήο: 

Όηαλ ην κηθξφ παηδί καζαίλεη ηελ κεηξηθή ηνπ γιψζζα, δε καζαίλεη λα αληηζηνηρεί 

ιέμεηο ζε αληηθείκελα, ζε θαηαζηάζεηο ή ζε ελέξγεηεο. Τν παηδί καζαίλεη κνξθέο 

θνηλσληθήο ζπκπεξηθνξάο ζε δηάθνξεο θνηλσληθέο θαηαζηάζεηο ζηηο νπνίεο ε γιψζζα 

έρεη ζεκαληηθφ ξφιν: ραηξεηηζκφο, πξφζθιεζε, παξάθιεζε, πξνζθνξά, αλαδήηεζε, 

δηαθσλία, παίδνληαο παηρλίδη, θηι. Σηελ αξρή ζα ζπκκεηέρεη ζε κε αξζξσκέλνπο 

ήρνπο θαη θπξίσο ζε ρεηξνλνκίεο. Αιιά θάζε ‘θαηφξζσκα’ ηνπ παηδηνχ πξνο ηελ 

θαηεχζπλζε ηεο άξζξσζεο ιφγνπ θαη ζχληαμεο ζα ζπλαληήζεη κηα ζαθή 

επηδνθηκαζία απφ ηνλ ελήιηθα, ε νπνία ζηέιλεη ην κήλπκα φηη  απηφ είλαη πνπ ζα 

αλακέλεηαη ζην εμήο απφ ην παηδί: Ζ λέα απηή ζπκπεξηθνξά ζα γίλεη έλα λέν 

πξφηππν. Γηα παξάδεηγκα, Ο Πέηξνο έκαζε λα ιέεη ‘κπηζθφηα’. Όηαλ δεηήζεη 

κπηζθφηα θαη πεη ‘κκκ’, ε κεηέξα ηνπ αξλείηαη λα ηνπ δψζεη επηκέλνληαο λα πεη ν 

Πέηξνο ηελ θαηάιιειε ιέμε. Τα πξφηππα ζα αιιάδνπλ θαζψο ν Πέηξνο ζα θάλεη θαη 

άιια θαηνξζψκαηα θαη απφ θάπνην ζεκείν θαη κεηά ε κεηέξα ηνπ δε ζα δέρεηαη 

ηίπνηε άιιν εθηφο απφ κηα πιήξε πξφηαζε. 

Σχκθσλα κε ηνλ Bruner, ε θαηάθηεζε ηεο γιψζζαο αξρίδεη πξηλ ην παηδί πξνθέξεη ηηο 

πξψηεο ηνπ ιέμεηο. Αξρίδεη φηαλ ε κεηέξα θαη ην παηδί δεκηνπξγνχλ κηα πξνβιέςηκε 

κνξθή αιιειεπίδξαζεο πνπ ρξεζηκνπνηείηαη σο έλαο κηθξφθνζκνο γηα επηθνηλσλία 

θαη ηελ εγθαηάζηαζε κηα πξαγκαηηθφηεηαο ακνηβαία απνδεθηήο θαη θαηαλνεηήο. Οη 

δηαπξαγκαηεχζεηο πνπ ζπκβαίλνπλ ζε ηέηνηεο κνξθέο ζπληζηνχλ ηελ επθαηξία 

δηακέζνπ ηεο νπνίαο ην παηδί θαηαθηά ηε γξακκαηηθή, ην πσο νκηιεί θαη ην ηη ελλνεί 

θαζψο θαη ηνλ ηξφπν πνπ εθθξάδεη ηηο πξνζέζεηο, ηηο αλάγθεο, ηηο επηζπκίεο ηνπ θηι. 

Πξνθεηκέλνπ λα απνθηήζεη ηηο πξψηεο ηνπ εκπεηξίεο κε ηε γιψζζα, ην παηδί πξέπεη 

λα βξεζεί ζε θνηλσληθέο ζρέζεηο ηέηνηεο ψζηε λα ιεηηνπξγνχλ ζχκθσλα κε ηε ρξήζε 

ηεο γιψζζαο – λα ζπλδέεη ηηο θνηλέο επηδηψμεηο, λα θάλεη εμεηδηθεχζεηο θαη λα 

εγθαζηζηά πξνυπνζέζεηο. Μηα ηέηνηα θνηλσληθή ζρέζε ζα νλνκαζηεί format. H 
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format είλαη έλαο κηθξφθνζκνο βαζηζκέλνο ζε θαλφλεο ζηνλ νπνίν ν ελήιηθαο θαη ην 

παηδί θάλνπλ πξάγκαηα γηα, θαη κε, ηνλ άιιν.  Σηελ πην γεληθή ηεο κνξθή ε format 

είλαη ην εξγαιείν γηα ηελ ηππνπνίεζε ησλ αλζξψπηλσλ αιιειεπηδξάζεσλ. Μηα format 

απαηηεί ηππηθά κηα πηζαλή αιιειεπίδξαζε κεηαμχ, ηνπιάρηζηνλ δχν ζπκκεηερφλησλ: 

Πηζαλή κε ηελ έλλνηα φηη νη αληηδξάζεηο θάζε ζπκκεηέρνληα κπνξεί λα δεηρζεί φηη 

εμαξηψληαη απφ κηα πξνεγνχκελε αληίδξαζε ηνπ άιινπ. Κάζε κέινο ηνπ δεχγνπο έρεη 

έλα ζηφρν θαη έλα ζχλνιν κέζσλ γηα ηελ επίηεπμή ηνπ, έηζη ψζηε λα ηζρχνπλ νη 

αθφινπζεο δχν ζπλζήθεο: Πξώηνλ, νη δηαδνρηθέο αληηδξάζεηο ελφο ζπκκεηέρνληνο 

ζπλεηζθέξνπλ πξνο ηελ επίηεπμε ηνπ ζηφρνπ θαη δεύηεξνλ, ππάξρεη κηα δηαθξηηή 

ζηάζε ζηε ζεηξά ησλ αληηδξάζεσλ πνπ δείρλεη φηη ν ηειηθφο ζηφρνο έρεη 

πξαγκαηνπνηεζεί. Οη ζηφρνη ησλ ζπκκεηερφλησλ δελ είλαη αλαγθαίν λα είλαη ίδηνη. 

Απαηηείηαη κφλνλ νη ζπλζήθεο ηφζν ησλ δηαπξνζσπηθψλ φζν θαη ησλ πξνζσπηθψλ 

αληηδξάζεσλ λα έρνπλ εθπιεξσζεί. Οη formats επνκέλσο, νξηδφκελεο ηππηθά κε 

απηήλ ηελ έλλνηα, αληηπξνζσπεχνπλ κηα απιή ζηηγκή ελφο ‘ζελαξίνπ’ ή, ην ίδην, ελφο 

‘δηαπξαγκαηεπηηθνχ επεηζνδίνπ’. 

Ο ηξφπνο κε ηνλ νπνίν εθαξκφδνπκε ηε ζεσξία απηή ζηε κάζεζε ησλ Μαζεκαηηθψλ 

είλαη ν αθφινπζνο: 

Πξηλ ν καζεηήο γίλεη ηθαλφο  λα δηαηππψζεη έλαλ νξηζκφ ή έλα ζεψξεκα, εηζάγεηαη 

ζε έλαλ κηθξφθνζκν αιιειεπηδξάζεσλ, κεξηθέο απφ ηηο νπνίεο πξνθαινχληαη απφ ηνλ 

δάζθαιν, αλ θαη νη πεξαηηέξσ κνξθέο ηνπο εμαξηψληαη απφ ηηο πξσηνβνπιίεο ηνπ 

καζεηή. Ζ κνξθή ησλ αιιειεπηδξάζεσλ θαζνξίδεη ηα φξηα θαη ηνπο θαλφλεο γηα ην ηη 

ζα πεη ν καζεηήο ή ν δάζθαινο, πσο ζα ην πεη θαη πφηε. Ωζηφζν φινη απηνί νη 

θαλφλεο έρνπλ έλα δηαπξαγκαηεπηηθφ ραξαθηήξα. Γηακνξθψλνληαη δηακέζνπ 

θάπνησλ πεξηζζφηεξν ή ιηγφηεξν ζαθψλ θαη άκεζσλ δηαπξαγκαηεχζεσλ αλάκεζα 

ζηνλ δάζθαιν θαη ην καζεηή θαη κεηαμχ ησλ ίδησλ ησλ καζεηψλ. Τν κνλνπάηη πξνο 

ηε καζεκαηηθή ζθέςε νδεγεί, δηακέζνπ λχμεσλ, ζηε καζεκαηηθή δηαπξαγκάηεπζε, 

θαζψο, ζηαδηαθά, θαηαλννχκε πνηεο είλαη νη πξνζέζεηο πίζσ απφ ζπγθεθξηκέλεο 

εθθξάζεηο, πνηεο είλαη νη θνηλέο πξνυπνζέζεηο. Απηά καζαίλνληαη απφ ηελ 

αιιειεπίδξαζε κε εθείλνπο πνπ λνκηκνπνηνχληαη λα ζέηνπλ ηα πξφηππα (standards) 

ηεο καζεκαηηθήο δηαπξαγκάηεπζεο, νη νπνίνη ζπλήζσο είλαη νη δάζθαινη ησλ 

Μαζεκαηηθψλ. Ο καζεηήο θάλεη ιάζε θαη ηα δηνξζψλεη ζχκθσλα κε ηηο ππνδείμεηο 

ηνπ δαζθάινπ, δηαπξαγκαηεχεηαη ηνλ ηξφπν ηνπ λα ιέεη θάηη θαη ηνλ ηξφπν ηνπ λα 

ζθέθηεηαη αληαιιάζζνληαο επηρεηξήκαηα κε ην δάζθαιν θαη κε άιινπο καζεηέο. 

Αιιά ην θνηλσληθφ θαη ην ζεζκηθφ πιαίζην απηψλ ησλ αιιειεπηδξάζεσλ, ην ζρνιείν, 

νη αξρέο ππεξάλσ ηνπ δαζθάινπ θηι., επηβάιινπλ φξηα ηφζν ζηελ δηαπξαγκάηεπζε 

φζν θαη ζηελ επηρεηξεκαηνινγία.  

Γηα παξάδεηγκα, ζε κηα ηάμε ησλ Μαζεκαηηθψλ, ζηελ πξσηνβάζκηα εθπαίδεπζε, ν 

δάζθαινο δηακνξθψλεη, ή θαηεπζχλεη, ηελ εξκελεία ησλ καζεηψλ ζε κηα εηθφλα πνπ 

δείρλεη ηξία πνπιηά λα θάζνληαη ζε έλα δέλδξν ελψ δχν άιια κφιηο έρνπλ ζεθσζεί 

θαη πεηνχλ καθξηά απφ ην δέλδξν, εξκελεχνληαο ηελ εηθφλα σο ηελ πξφηαζε 5-2=3. 

Ζ εξκελεία απηή, πξνθαλψο, δελ είλαη ε πην ινγηθή γηαπηφ θαη νη καζεηέο 

δηαηππψλνπλ δηάθνξεο πξνηάζεηο. Αιιά είλαη αξθεηφ έλαο ή δχν καζεηέο λα πνπλ 

θάηη ‘θνληά’ ζηελ εξκελεία απηή θαη ν δάζθαινο ζα ηελ επαλαιάβεη δπλαηά, ζα ηελ 

ζέζεη κε θάπνην ηξφπν κπξνζηά ζε φινπο σο έλα κνληέιν εξκελείαο, έλα πξφηππν γηα 

λα ην εθαξκφδνπλ θαη λα ην αθνινπζνχλ. Αλάκεζα ζην δάζθαιν θαη ηνπο καζεηέο 

δεκηνπξγείηαη κηα δξαζηεξηφηεηα δηακφξθσζεο, ε νπνία εγθαζηζηά ηνλ ηξφπν κε ηνλ 

νπνίν ζα πξέπεη ε εηθφλα λα γίλεη θαηαλνεηή θαζψο θαη ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν νη 

καζεηέο ζα πξέπεη, ζην εμήο, λα ζπκπεξηθέξνληαη ζε παξφκνηεο θαηαζηάζεηο. 
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2.2. Οη θαηώηεξεο θαη νη αλώηεξεο λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο 
Οη θαηψηεξεο, ή ζηνηρεηψδεηο, λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο φπσο ε άκεζε αληίιεςε, ε 

αθνχζηα πξνζνρή, ε θπζηθή κλήκε θηι., έρνπλ αθνχζην θαη απζφξκεην ραξαθηήξα, 

αθνινπζνχλ ηνλ λφκν ‘εξέζηζκα-αληίδξαζε’ θαη αλαπηχζζνληαη κε ηελ σξίκαλζε ηνπ 

αηφκνπ. 

Οη αλψηεξεο λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο, φπσο ιεθηηθνπνηεκέλε αληίιεςε, εθνχζηα 

ελεξγεηηθή πξνζνρή, δηακεζνιαβεκέλε κλήκε, νκηιία, λφεζε θιπ.,  έρνπλ εθνχζην, 

ζπλεηδεηφ ραξαθηήξα θαη αλαπηχζζνληαη κέζσ ηεο ρξήζεο ηερλεηψλ κέζσλ 

(artifacts) γηα ηελ εμαζθάιηζε ηνπ ειέγρνπ ηνπ αλζξψπνπ πάλσ ζηελ ίδηα ηε 

ζπκπεξηθνξά ηνπ. Οη αλψηεξεο ιεηηνπξγίεο αλαπηχζζνληαη κέζα ζηηο θνηλσληθέο 

ζρέζεηο δηακέζνπ ηεο ‘εζσηεξίθεπζεο’ (internalization) απηνδηνξζσηηθψλ 

(selfregulatory) πξνηχπσλ (patterns), ηα νπνία πξνυπάξρνπλ ζηελ θνηλσλία. 

Δπνκέλσο ζηηο θνηλσληθν-ηζηνξηθέο αληηιήςεηο πξνεγείηαη ν θνηλσληθφο ιφγνο ν 

νπνίνο εμειίζζεηαη ζε εζσηεξηθφ ιφγν. Ζ επηθνηλσληαθή πξνζέγγηζε, ηέινο, ζεσξεί 

όηη ε δνκή ησλ θνηλσληθώλ αιιειεπηδξάζεσλ δηακνξθώλεη ηε βάζε ηεο δνκήο ηεο 

ζθέςεο. 

Ο Vygotsky δηέθξηλε δχν ηχπνπο ελλνηψλ, ηηο απζόξκεηεο ή θαζεκεξηλέο θαη ηηο 

επηζηεκνληθέο ή ζεσξεηηθέο. Οη πξψηεο αλαπηχζζνληαη κε κε ζπζηεκαηηθφ ηξφπν 

δηακέζνπ ηεο αιιειεπίδξαζεο κε ην πεξηβάιινλ. Οη δεχηεξεο φκσο εηζάγνληαη θαηά 

ηε δηάξθεηα ηεο εθπαίδεπζεο θαη ιεηηνπξγνχλ κέζα ζε έλα ηεξαξρηθφ ζχζηεκα 

δηαζπλδέζεσλ κε άιιεο επηζηεκνληθέο έλλνηεο θαη ζρέζεηο. Ο  Davydov επηζήκαλε 

ηελ νπζηαζηηθή δηαθνξά αλάκεζα ζηα δχν απηά είδε ησλ ελλνηψλ: Οη θαζεκεξηλέο 

έλλνηεο αλαπηχζζνληαη δηακέζνπ ηεο εκπεηξηθήο αθαίξεζεο, κε ηε ζχγθξηζε ησλ 

ραξαθηεξηζηηθψλ δηαθνξεηηθψλ θαηαζηάζεσλ θαη ηελ επηζήκαλζε νκνηνηήησλ θαη 

δηαθνξψλ. Αληίζεηα, νη επηζηεκνληθέο έλλνηεο απαηηνχλ ηε ζεσξεηηθή αθαίξεζε, είλαη 

πνηνηηθά δηαθνξεηηθέο απφ ηηο θαζεκεξηλέο, δελ κπνξνχλ λα πξνθχςνπλ απφ ηελ 

εκπεηξηθή αθαίξεζε αιιά ρξεηάδνληαη έλα πνηνηηθό, λνεηηθό άικα. Γηα παξάδεηγκα, ε 

έλλνηα ηνπ ‘θπθιηθνχ αληηθεηκέλνπ’ κπνξεί λα πξνθχςεη κε εκπεηξηθή αθαίξεζε απφ 

έλα δίζθν, έλαλ ηξνρφ ή απφ έλα νπξάλην ζψκα. Όκσο, ε καζεκαηηθή έλλνηα ηνπ 

θχθινπ απαηηεί ηελ ζεσξεηηθή γελίθεπζε πξνθεηκέλνπ λα νξηζηεί σο γεσκεηξηθφο 

ηφπνο. Δπίζεο, απφ ηελ παξαηήξεζε π.ρ. 2+3=3+2 θαη άιιεο παξφκνηεο, ζπλάγνπκε 

ηελ αληηκεηαζεηηθή ηδηφηεηα ηεο πξφζζεζεο παξαβιέπνληαο πνιιά θαη ζνβαξά 

ελδηάκεζα ζηάδηα. Οη παξαηεξήζεηο απηέο, θαη άιιεο παξφκνηεο, δείρλνπλ ηελ εηδηθή 

θχζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ θαζψο θαη ηελ ζεκαζία ηεο ζεσξεηηθήο γελίθεπζεο.  

 Όκσο δελ ππάξρεη απφιπηνο δηαρσξηζκφο ησλ απζφξκεησλ θαη ησλ επηζηεκνληθψλ 

ελλνηψλ, φπσο πίζηεπε ν Piaget. Καηά ηνλ Vygotsky, ππάξρεη κηα 

‘αιιεινυπνζηήξημε’ κεηαμχ ησλ δχν απηψλ ηχπσλ ελλνηψλ. Γηα παξάδεηγκα, ε 

αλάπηπμε ησλ επηζηεκνληθψλ ελλνηψλ θαηά ηελ πξψηε ζρνιηθή ειηθία γίλεηαη κε 

πςειφηεξνπο ξπζκνχο θαη ζηε ζπλέρεηα ε αλάπηπμε απηή σζεί ηελ αλάπηπμε ησλ 

θαζεκεξηλψλ ελλνηψλ. Απφ ηελ άιιε κεξηά, ε αλάπηπμε ησλ επηζηεκνληθψλ ελλνηψλ 

δε γίλεηαη απζαίξεηα, αιιά πξνυπνζέηεη έλα ζπγθεθξηκέλν επίπεδν αλάπηπμεο ησλ 

θαζεκεξηλψλ ελλνηψλ. Σχκθσλα κε ηνλ Γαθέξκν, νη επηζηεκνληθέο θαη νη 

θαζεκεξηλέο έλλνηεο ζρεκαηίδνληαη κέζσ δηαθνξεηηθψλ δξφκσλ θαη ν θαζέλαο απφ 

ηνπο παξαπάλσ ηχπνπο ελλνηψλ είλαη ηζρπξφο ζηε ζθαίξα εθείλε, ζηελ νπνία ν άιινο 

ηχπνο εθδειψλεη ηελ αδπλακία ηνπ θαη ηελ πεξηνξηζκέλε εξκελεπηηθή ηνπ ηθαλφηεηα. 

Ζ επηζηεκνληθέο έλλνηεο είλαη ηζρπξέο ζηε ζθαίξα ησλ αλψηεξσλ λνεηηθψλ 

ιεηηνπξγηψλ, ελψ νη θαζεκεξηλέο είλαη ηζρπξέο ζηε ζθαίξα ησλ θαηψηεξσλ θαη 

πξνεηνηκάδνπλ ην δξφκν γηα ηελ έιεπζε ησλ επηζηεκνληθψλ ελλνηψλ. 

Τέινο, ν V. δελ πίζηεπε, φπσο θαη ν Piaget, ζηε δπλαηφηεηα ηεο ιεθηηθήο κεηάδνζεο 

ηεο γλψζεο. Καη’ αξρήλ, λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο φπσο ε εθνχζηα κλήκε, ε ινγηθή 
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κλήκε, ε αθαίξεζε (αθαηξεηηθή δηαδηθαζία), ε ζχγθξηζε θαη ε δηάθξηζε, δελ 

καζαίλνληαη κε ζπληαγέο. Γελ καζαίλνληαη ηππνπνηεκέλεο. Δπηπιένλ, νη ζεκαζίεο 

ησλ ιέμεσλ δελ κπνξνχλ λα κεηαδνζνχλ απφ ηνλ έλα λνπ ζηνλ άιιν κε ηε βνήζεηα 

άιισλ ιέμεσλ, επεηδή θάζε ιέμε είλαη κηα γελίθεπζε θαη δηαθνξεηηθνί άλζξσπνη 

κπνξνχλ λα ελεξγνχλ κε δηαθνξεηηθνχο ζπλεηξκνχο θαη ζε δηαθνξεηηθά επίπεδα 

γελίθεπζεο.  Όκσο ν V. απνξξίπηεη ηνλ ηζρπξηζκφ φηη είλαη αδχλαην λα παξέκβεηο 

κέζα ζ’ απηήλ ηε κπζηήξηα δηαδηθαζία (ηνπ ζρεκαηηζκνχ ησλ ελλνηψλ) θαη φηη ε 

εμέιημε ησλ ελλνηψλ ζα πξέπεη λα αθήλεηαη ζηνπο δηθνχο ηεο εζσηεξηθνχο λφκνπο. 

Μφλν πνπ ε παξεκβνιή πξέπεη λα είλαη πάξα πνιχ δηαθξηηηθή  θαη πην έκκεζε απφ 

φηη ζηηο παξαδνζηαθέο κεζφδνπο δηδαζθαιίαο, νη νπνίεο, αλάκεζα ζε άιια, απαηηνχλ 

θαη απνκλεκφλεπζε θαλφλσλ θαη ηχπσλ. Απηφ δελ ζεκαίλεη φηη νη δάζθαινη ζα 

πξέπεη λα παξαηηεζνχλ απφ ην λα δίλνπλ ζηνπο καζεηέο νξηζκνχο ή πξνθνξηθέο 

εμεγήζεηο ησλ φξσλ. Γελ πξέπεη λα πεξηκέλνπκε πσο, φηαλ, γηα παξάδεηγκα, ιέγεηαη 

ζ’ έλα παηδί ε εξκελεία κηαο ιέμεο, αθνκνηψλεη ηνλ νξηζκφ ή ηελ εμήγεζε θαη έθηνηε 

θαηέρεη ηελ έλλνηα. Απηφ ζα πξέπεη λα ζεσξεζεί σο ε αξρή κηαο δηαδηθαζίαο εμέιημεο 

ηεο έλλνηαο θαη απαηηεί ζνβαξή δνπιεηά θαη αλαζηνραζκφ απφ ην παηδί. 

Πνηεο είλαη εθείλεο νη απζφξκεηεο λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο πνπ κπνξνχλ λα 

κεηαζρεκαηηζηνχλ ζε επηζηεκνληθέο έλλνηεο θαη κε πνηα δηαδηθαζία; Σε θάζε 

δηδαζθαιία, κέζα απφ κηα νιηζηηθή ζεψξεζε, παξαηεξνχκε φρη κφλνλ απηά πνπ 

ιέγνληαη θαη γξάθνληαη αιιά θαη άιιεο κνξθέο έθθξαζεο πνπ πνιιέο απφ απηέο είλαη 

δηαηζζεηηθέο, ελδερνκέλσο λα έρνπλ θαη έλαλ απζφξκεην ραξαθηήξα, θαηά ηελ 

πξνζέγγηζε ελφο καζεκαηηθνχ ζέκαηνο φπσο: ρεηξνλνκίεο, καηηέο, ε ζηάζε ηνπ 

ζψκαηνο, ν ηφλνο ηεο θσλήο, ε ρξήζε δηαθφξσλ ηερλνπξγεκάησλ (artifacts), π.ρ. ην 

κνιχβη ή ν Ζ/Υ, αλ ρξεζηκνπνηείηαη απφ ηελ ηάμε, πξφρεηξα ζρήκαηα, ζθίηζα, 

γξαθήκαηα θηι. Όια ηα παξαπάλσ, καδί κε ηελ νκηιία,  ζπληζηνχλ κηα δέζκε 

ζεκεησηηθψλ πεγψλ (a bundle of semiotic resources), βιέπε  Arzarello et al, (2009), 

νη νπνίεο κπνξνχλ λα κεηαζρεκαηηζηνχλ ζε καζεκαηηθέο έλλνηεο δηακέζνπ κηαο 

εηδηθήο δηαδηθαζίαο ε νπνία νλνκάδεηαη ζεκεησηηθή δηακεζνιάβεζε θαη ηελ νπνία ζα 

δνχκε ακέζσο πην θάησ. 

 

2.3. Η ζεκεηωηηθή δηακεζνιάβεζε (semiotic mediation) 

Ζ δνκή ησλ αλψηεξσλ λνεηηθψλ ιεηηνπξγηψλ είλαη ζχλζεηε θαη πεξηιακβάλεη ηελ 

θαηαζθεπή θαη ρξήζε ζπκβφισλ, ηα νπνία δηακεζνιαβνχλ θαη ειέγρνπλ ηε 

ζπκπεξηθνξά. Με άιια ιφγηα, ε δεκηνπξγία ζπκβνιηθψλ ζπζηεκάησλ έδσζε ηε 

δπλαηφηεηα ζηνλ άλζξσπν λα θπξηαξρήζεη πάλσ ζηελ ίδηα ηε ζπκπεξηθνξά ηνπ. 

Σχκθσλα κε ηνλ Bauersfeld (1992), ήηαλ ην 1932 φπνπ ν V. δηαπίζησζε φηη ε 

αλάιπζε ηνπ λνήκαηνο ησλ ζπκβφισλ είλαη ε κφλε πξφζβαζε πνπ έρνπκε γηα λα  

εξεπλήζνπκε ηηο ζπλεηδεηέο αλζξψπηλεο δξαζηεξηφηεηεο. 

Ο V. ζπλέθξηλε ηε ζπκβνιή ησλ ζεκείσλ (signs) ζηελ αλάπηπμε ησλ αλψηεξσλ 

λνεηηθψλ ιεηηνπξγηψλ κε ηε ρξήζε ησλ εξγαιείσλ θαηά ηελ εξγαζηαθή 

δξαζηεξηφηεηα. Ζ εξγαζηαθή δξαζηεξηφηεηα φπσο θαη ε ζεκεησηηθή δηαδηθαζία, 

απνηεινχλ κνξθέο δηακεζνιαβεηηθήο δξαζηεξηόηεηαο. Όκσο, εθηφο απφ νκνηφηεηεο 

ππάξρνπλ θαη δηαθνξέο κεηαμχ ηνπο, πνπ ζρεηίδνληαη θπξίσο κε ηνλ πξνζαλαηνιηζκφ 

ηνπο. Τν εξγαιείν απνηειεί κέζν επίδξαζεο ζε κηα εμσηεξηθή θαηάζηαζε, ζε έλα 

εμσηεξηθφ αληηθείκελν, ελψ ην ζεκείν πξνζαλαηνιίδεηαη ζην κεηαζρεκαηηζκφ ηεο 

ίδηαο ηεο λνεηηθήο δξαζηεξηφηεηαο θαη ηεο ζπκπεξηθνξάο ηνπ αηφκνπ. Ζ δηαθνξά 

κεηαμχ ζεκείνπ θαη εξγαιείνπ ζπλίζηαηαη ζηε δηαθνξεηηθή θαηεχζπλζε ηνπ θαζελφο 

απφ απηά. Τν εξγαιείν απνηειεί κέζν επελέξγεηαο ηνπ αλζξψπνπ ζε έλα εμσηεξηθφ 

αληηθείκελν ηεο εξγαζηαθήο δξαζηεξηφηεηαο. Απφ ηελ άιιε κεξηά, ην ζεκείν 

ζπκβάιιεη ζηελ επηθνηλσλία κεηαμχ ησλ αλζξψπσλ θαζψο επίζεο θαη ζηελ αλάπηπμε 
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ηεο ηθαλφηεηαο ηνπ αλζξψπνπ λα ειέγρεη ηηο ςπρηθέο-λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο θαη 

ζπκπεξηθνξά ηνπ. Γεληθφηεξα, ηα ζεκεία είλαη ζεκειησκέλα ζηα ζπζηήκαηα 

επηθνηλσλίαο ηα νπνία, ζπζηήκαηα, είλαη κνξθέο ηνπ πνιηηηζκνχ καο. Ηδηαίηεξα ηα 

καζεκαηηθά ζεκεία ζεσξνχληαη σο φξγαλα γηα ηελ θσδηθνπνίεζε θαη πεξηγξαθή ηεο 

καζεκαηηθήο γλψζεο, γηα ηελ επηθνηλσλία ηεο καζεκαηηθήο γλψζεο αιιά θαη γηα ηελ 

γελίθεπζή ηεο. 

Με πνηνλ ηξφπν ηα ζεκεία ζπκβάιινπλ ζηνλ έιεγρν ηεο ζπκπεξηθνξάο καο; Όπσο 

είδακε, ε βαζηθή αλαινγία ζεκείσλ θαη εξγαιείσλ βαζίδεηαη ζηελ δηακεζνιαβεηηθή 

ιεηηνπξγία αιιά έρνπλ δηαθνξεηηθή θαηεχζπλζε, δειαδή έρνπλ δηαθνξεηηθφ 

πξνζαλαηνιηζκφ. Σχκθσλα κε ηνλ V. εμσηεξηθά πξνζαλαηνιηζκέλα εξγαιεία 

κπνξνχλ λα κεηαζρεκαηηζηνχλ ζε εζσηεξηθά πξνζαλαηνιηζκέλα ζεκεία δηα κέζνπ 

ζεκεησηηθψλ δηαδηθαζηψλ. Γηα παξάδεηγκα, αο ζεσξήζνπκε ην ζθπξί. Δίλαη έλα 

εξγαιείν κε ην νπνίν κεηαζρεκαηίδνπκε ην πεξηβάιινλ καο. Μαζαίλνληαο, φκσο, ηελ 

ρξήζε ηνπ εξγαιείνπ απηνχ ην άηνκν καζαίλεη πην πνιιά απφ ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν 

πξέπεη λα ην ρξεζηκνπνηεί. Απηό ζπκβαίλεη γηαηί ην ζθπξί παξνπζηάδεηαη κε δύν 

ηξόπνπο: Ο έλαο είλαη ε παξνπζία ηνπ σο πιηθφ αληηθείκελν κε ην νπνίν επεξεάδνπκε 

ην πεξηβάιινλ θαη ν άιινο σο αληηθείκελν ηεο ζθέςεο καο, δειαδή σο έλα 

ζεκεησηηθφ αληηθείκελν. Αλαγλσξίδσ ηψξα λέεο δπλαηφηεηεο πνπ πξηλ δελ ππήξραλ: 

Τψξα κπνξψ λα επηηειέζσ θαη άιιεο  εξγαζίεο θαη φρη κφλν π.ρ. λα θξεκάζσ ζηνλ 

ηνίρν έλαλ πίλαθα ή κηα θσηνγξαθία. Γειαδή, ε δηαδηθαζία ρξήζεο ηνπ είλαη δηπιήο 

θαηεχζπλζεο, ηφζν εμσηεξηθά φζν θαη εζσηεξηθά πξνζαλαηνιηζκέλε, κε άιια ιφγηα 

έρεη κεηαζρεκαηηζηεί θαη ζε έλα ςπρνινγηθφ εξγαιείν, ζεκείν, πνπ θαζνδεγεί ηελ 

ζπκπεξηθνξά κνπ. Ζ δηαδηθαζία απηή νλνκάδεηαη εζσηεξίθεπζε (internalisation). 

Σηελ ηάμε, κπνξνχκε λα επηζεκάλνπκε ελδείμεηο εζσηεξίθεπζεο φηαλ, γηα 

παξάδεηγκα, παξαηεξνχκε ηνπο καζεηέο λα αληηθαζηζηνχλ αξηζκνχο ζε αιγεβξηθέο 

παξαζηάζεηο σο κηα λφκηκε ελέξγεηα ζε έλα θαηάιιειν εξψηεκα, ή λα θάλνπλ 

πξνζπάζεηεο λα ρξεζηκνπνηήζνπλ ηελ γιψζζα ηνπ θαζεγεηή ηνπο, άζρεηα αλ ηελ 

ρξεζηκνπνηνχλ ζσζηά ή φρη, βιέπε π.ρ. Lerman (2001a). Σχκθσλα κε ηνλ V., θαηά 

ηελ δηαδηθαζία ηεο εζσηεξίθεπζεο νη εκπεηξίεο πνπ πξνθχπηνπλ απφ ηελ θνηλσληθή 

αιιειεπίδξαζε επεμεξγάδνληαη κε πξνζσπηθφ ηξφπν απφ θάζε άηνκν, δειαδή νη 

δηαπξνζσπηθέο (interpersonal) εκπεηξίεο κεηαζρεκαηίδνληαη ζε ελδνπξνζσπηθέο 

(intrapersonal). Δπνκέλσο, ε εζσηεξίθεπζε εθθξάδεη ηελ ζπλερώο εμειηζζόκελε ζρέζε 

κεηαμύ ησλ εμσηεξηθώλ δηαπξνζσπηθώλ δηαδηθαζηώλ θαη ησλ αληίζηνηρσλ εζσηεξηθώλ 

- ελδνπξνζσπηθώλ. Σχκθσλα κε απηή ηελ εξκελεία, νη δχν θχξηεο ζπληζηψζεο κηαο 

θνηλσληθήο δξαζηεξηφηεηαο, δειαδή ηα ζπζηήκαηα ησλ ζεκείσλ θαη νη ζεκεησηηθέο 

δηαδηθαζίεο, γίλνληαη επίζεο νη βαζηθέο ζπληζηψζεο ηεο ζπκκεηνρήο ηνπ αηφκνπ ζηελ 

δξαζηεξηφηεηα απηή θαζψο θαη ζηελ δηαδηθαζία ηεο εζσηεξίθεπζεο, δηακέζνπ ηεο 

νπνίαο αλαπηχζζνληαη νη έλλνηεο. 

Αλάινγε δηαδηθαζία ηζρύεη θαη γηα ηα, εζσηεξηθά πξνζαλαηνιηζκέλα, καζεκαηηθά 

ζεκεία. Γειαδή έλα ζεκείν πνπ καο δίλεηαη π.ρ. κηα γξαθηθή παξάζηαζε, 

παξνπζηάδεηαη κε δχν ηξφπνπο: Ωο έλα εμσηεξηθφ καζεκαηηθφ αληηθείκελν κε ηα δηθά 

ηνπ ηδηαίηεξα ραξαθηεξηζηηθά θαη σο αληηθείκελν ηεο ζθέςεο καο, βιέπε π.ρ. Roth 

and Lee (2004). Έηζη, ηα λέα ζεκεία πνπ δεκηνπξγήζεθαλ απφ ηελ ρξήζε ελφο 

ζεκείνπ, δηακέζνπ ηεο ζχλζεηεο δηαδηθαζίαο ηεο εζσηεξίθεπζεο πνπ ήηαλ 

απνηέιεζκα κηαο θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο, κπνξεί λα δηακνξθψζνπλ κηα λέα 

έλλνηα. Με απηφ ηνλ ηξφπν έλα ζπγθεθξηκέλν ζεκείν κπνξεί λα ιεηηνπξγήζεη σο έλαο 

ζεκεησηηθόο δηακεζνιαβεηήο (semiotic mediator). Πην ζπγθεθξηκέλα, ζηελ αξρή, έλα 

ζεκείν ρξεζηκνπνηείηαη ζε θάπνηεο ελέξγεηεο πξνθεηκέλνπ λα εθηειεζηεί θάπνην έξγν. 

Τφηε, δηακέζνπ κηαο ζεηξάο ζεκεησηηθψλ δξαζηεξηνηήησλ θαη κε ηελ θαζνδήγεζε 

ελφο εηδηθνχ, ηνπ δαζθάινπ γηα παξάδεηγκα, κπνξεί λα αλαπηπρζνχλ λέα ζεκεία ηα 
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νπνία δεκηνπξγήζεθαλ απφ ηηο ελέξγεηεο κε ην αξρηθά δνζκέλν ζεκείν, θαη ηα νπνία 

κπνξεί λα αλαπηχμνπλ κηα δηαδηθαζία εζσηεξίθεπζεο παξάγνληαο έλα λέν ςπρνινγηθό 

εξγαιείν. Έηζη, ην λέν εξγαιείν είλαη εζσηεξηθά πξνζαλαηνιηζκέλν, πιήξσο 

κεηαζρεκαηηζκέλν, αιιά εμαθνινπζεί λα ππνζηεξίδεη θάπνηεο φςεηο ηνπ αξρηθνχ, 

βιέπε Falcade et al (2007), Botzer and Yerusalmy (2008). 

Με ηε ζεσξία ηνπ, ν V. είρε θζάζεη ζε απηφ πνπ εζηίαδε θπξίσο ζην πξφγξακκά ηνπ: 

Τε γεθχξσζε ησλ θαηψηεξσλ θαη αλψηεξσλ λνεηηθψλ ιεηηνπξγηψλ φπσο θαη ηε 

δηαζχλδεζε αλάκεζα ζηνλ ςπρνινγηθφ-αηνκηθφ θαη θνηλσληθφ ηνκέα. 

 

2.4. H δώλε ηεο επηθείκελεο αλάπηπμεο (The zone of proximal development-zpd) 

Έλα ζεκαληηθφ κέξνο ηεο ππεπζπλφηεηαο ηνπ δαζθάινπ ησλ Μαζεκαηηθψλ είλαη φρη 

κφλνλ ε αμηνιφγεζε ησλ καζεηψλ ηνπ αιιά θαη ε πξόβιεςε γηα ηελ κειινληηθή ηνπο 

πνξεία. Ηδηαίηεξα ε πξφβιεςε ησλ ηθαλνηήησλ ησλ καζεηψλ ζηνλ ρεηξηζκφ 

πξνβιεκάησλ είλαη  ζπλπθαζκέλε κε ηελ δηδαζθαιία θαη ηνλ ζρεδηαζκφ ηεο. Γηα 

παξάδεηγκα φηαλ επηιέγνπκε θάπνηεο δξαζηεξηφηεηεο γηα ην επφκελν κάζεκα, πάληα 

πξνζέρνπκε λα βξίζθνληαη κέζα ζηηο δπλαηφηεηεο ησλ καζεηψλ καο, έηζη φπσο ηηο 

έρνπκε εθηηκήζεη απφ ηελ εκπεηξία καο θαηά ηελ δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο. Ζ 

εθηίκεζε απηή απνηειεί κηα πξφβιεςε γηα ην αλ ζα ππάξμνπλ καζεηέο πνπ ζα έρνπλ 

δπζθνιίεο ή φρη, γηα ην αλ ζα δψζνπκε επηπιένλ πιεξνθνξίεο, πνηεο θαη πφηε θηι. Ζ 

εθηίκεζε πνπ θάλνπκε φκσο είλαη εκπεηξηθή κε απνηέιεζκα ζε πνιιέο πεξηπηψζεηο 

λα απέρεη απφ ηελ πξαγκαηηθφηεηα. Με ηελ εηζαγσγή ηεο zpd, ν V καο έδσζε έλα 

αμηφινγν εξγαιείν γηα ηελ δπλαηφηεηα επηζηεκνληθήο πξφβιεςεο ησλ δπλαηνηήησλ 

θαη ησλ πξννπηηθψλ ηελ εμέιημεο ηνπ καζεηή.  

O Vygotsky ακθηζβήηεζε ηηο πξνυπνζέζεηο ησλ αμηνινγηθψλ, ςπρνκεηξηθψλ ηεζη, 

π.ρ. πξνζδηνξηζκφο ηνπ IQ, θαη επεδίσμε λα ζεκειηψζεη ηελ αλαγθαηφηεηα 

εηζαγσγήο ελφο λένπ ηξφπνπ πξνζέγγηζεο ηεο αλάπηπμεο ηεο λφεζεο ησλ καζεηψλ, 

ζε ζπλάξηεζε κε ηε ζρνιηθή κάζεζε. Ζ ακθηζβήηεζε ζηεξίρζεθε θπξίσο ζηνπο 

αθφινπζνπο δχν ιφγνπο: 
 

1. Ζ ηθαλφηεηα ηνπ καζεηή λα ιχλεη αζθήζεηο ηνπ ίδηνπ επηπέδνπ ζηελ παξνχζα 

θάζε, απνηειεί αλεπαξθέο θξηηήξην γηα ηελ πξφβιεςε ηεο κειινληηθήο ηνπ 

πνξείαο. 

2. Ζ επίιπζε ησλ αζθήζεσλ ηνπ ηεζη γίλεηαη απφ ηνλ καζεηή ρσξίο ηελ βνήζεηα                      

ελφο ελήιηθα π.ρ. ηνλ θαζεγεηή ηνπ, ή ρσξίο ηελ βνήζεηα ζπκκαζεηψλ ηνπ. 

Απηφ ζεκαίλεη φηη ‘βιέπνπκε’ ηελ κάζεζε σο ππφζεζε ελφο κεκνλσκέλνπ 

καζεηή, ρσξίο λα ππνινγίδνπκε ηφζν ηηο αιιειεπηδξάζεηο κε άιια άηνκα φζν 

θαη ηηο ζπιινγηθέο πξαθηηθέο πνπ πξνθχπηνπλ απφ ηηο αιιειεπηδξάζεηο. 

 

Έηζη εηζήγαγε ηε ‘Εψλε ηεο επηθείκελεο αλάπηπμεο’. Ζ δψλε απηή αληηζηνηρεί ζηελ 

απφζηαζε αλάκεζα ζην πξαγκαηηθφ αλαπηπμηαθφ επίπεδν, φπσο απηφ θαζνξίδεηαη 

απφ ηελ αλεμάξηεηε επίιπζε πξνβιεκάησλ, θαη ζην επίπεδν δπλάκεη αλάπηπμεο, 

φπσο απηφ θαζνξίδεηαη απφ ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ θάησ απφ ηελ θαζνδήγεζε 

ησλ ελειίθσλ ή ζε ζπλεξγαζία κε πην ηθαλνχο ζπλνκειίθνπο. Τα πξνβιήκαηα πνπ 

επηιχεη κφλνο ηνπ ν καζεηήο θαζνξίδνληαη απφ ηηο λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο, νη νπνίεο 

ήδε ζεσξνχληαη σο ψξηκεο, θαη απφ ην ζεζκφ θαη ηνπο ζηφρνπο ηνπ ζρνιείνπ. 

Δληνχηνηο, ε κειέηε ησλ λνεηηθψλ ιεηηνπξγηψλ δελ είλαη επαξθήο γηα ηελ 

θαηαλφεζή ηνπο. Καη απηφ ζπκβαίλεη επεηδή ην ζπγθεθξηκέλν επίπεδφ ηνπο, ζε κηα 

ζπγθεθξηκέλε ζηηγκή, δελ αληηθαηξνπηίδεη ηε δπλακηθή ηνπο, ηελ επηθείκελε θαη ηελ 

απώηεξε πξννπηηθή ηεο αλάπηπμεο ηεο πξνζσπηθόηεηαο θαη ησλ δπλαηνηήησλ ηνπ 

καζεηή. 
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Ζ δψλε ηεο επηθείκελεο αλάπηπμεο παξέρεη ηε δπλαηφηεηα επηζηεκνληθήο πξόβιεςεο 

ησλ δπλαηνηήησλ θαη ησλ πξννπηηθψλ ηνπ καζεηή, ν νπνίνο ζπκκεηέρεη ζηελ 

εθπαηδεπηηθή δηαδηθαζία θαη δξα σο ελεξγφ ππνθείκελν. Μεγάιε ζεκαζία έρεη, 

ζχκθσλα κε ηνλ V., λα πξνζδηνξίζνπκε φρη κφλν ηη θάλεη κφλνο ηνπ ζηελ παξνχζα 

θάζε, αιιά ηη κπνξεί λα θάλεη ν καζεηήο ζηα πιαίζηα θάπνησλ νξγαλσκέλσλ 

ζπιινγηθψλ δηαδηθαζηψλ. Καη απηφ γηαηί, φιεο εθείλεο ηηο δξαζηεξηφηεηεο πνπ κπνξεί 

λα πξαγκαηνπνηήζεη ζήκεξα ζε ζπλεξγαζία κε άιινπο, αχξην ζα κπνξεί λα ηηο 

πινπνηήζεη κφλνο ηνπ. Με άιια ιφγηα, ε ζπλεξγαζία ηνπ καζεηή κε ηνπο ελειίθνπο, 

π.ρ. ην δάζθαιν, αιιά θαη ηνπο ζπκκαζεηέο ηνπ, είλαη ε βάζε ηεο αλάπηπμεο ησλ 

αλψηεξσλ λνεηηθψλ ιεηηνπξγηψλ θαη γεληθφηεξα ηεο πξνζσπηθφηεηάο ηνπ. 

Μηα απφ ηηο ζεκαληηθφηεξεο παηδαγσγηθέο ζπλέπεηεο ηεο ζεσξίαο ηνπ V., είλαη ε 

νκαδνζπλεξγαηηθή δηδαζθαιία, φπνπ ν εθπαηδεπηηθφο έρεη απνθαζηζηηθφ ξφιν ζηε 

δηακφξθσζε ηεο θαηεχζπλζεο θαη ηνπ ραξαθηήξα ηεο επηθνηλσλίαο ζηελ ηάμε. Όκσο 

ε παξέκβαζε ηνπ εθπαηδεπηηθνχ δελ είλαη απζαίξεηε, αιιά ζηεξίδεηαη ζηνλ 

ππνινγηζκφ ησλ αλαπηπζζφκελσλ ελδηαθεξφλησλ ησλ καζεηψλ ηνπ. Ζ 

νκαδνζπλεξγαηηθή δηδαζθαιία δηαθέξεη ηφζν απφ ηα παξαδνζηαθά δαζθαινθεληξηθά 

δηδαθηηθά κνληέια φζν θαη απφ ηα καζεηνθεληξηθά. Σηα πξψηα δελ ιακβάλνληαη 

ππφςε νη αλάγθεο πνπ πξνθχπηνπλ απφ ηηο αιιειεπηδξάζεηο θαη ηελ επηθνηλσλία πνπ 

πάληα αλαπηχζζεηαη ζηελ ηάμε, είηε κεηαμχ ησλ καζεηψλ είηε κεηαμχ ηνπ δαζθάινπ 

θαη ησλ καζεηψλ. Σηα δεχηεξα αγλνείηαη ν ξφινο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θαη ν 

ζεκαληηθφο ξφινο ηνπ ζηελ δηακφξθσζε ησλ καζεζηαθψλ πξαθηηθψλ.  

Σχκθσλα κε ηνλ Lerman (2001b), ε zpd δελ είλαη θάηη πνπ ηα άηνκα θέξλνπλ καδί 

ηνπο πξηλ ηελ αιιειεπίδξαζε κε ηνπο άιινπο. Τν κφλν ‘εθφδην’ πνπ θέξνπλ ηα άηνκα 

θαηά ηελ έλαξμε ηνπ δηαιφγνπ είλαη έλα δίθηπν πξνεγνχκελσλ εκπεηξηψλ. Έηζη, ζε 

κηα επηηπρή καζεζηαθή δξαζηεξηφηεηα θάπνηνο απφ ηνπο καζεηέο, ζηεξηδφκελνο ζηηο 

εκπεηξίεο ηνπ, ζα θάλεη κηα εξψηεζε ε νπνία κπνξεί λα πξνθαιέζεη ηελ αλάδπζε ηεο 

zpd ελφο άιινπ καζεηή, ν νπνίνο απαληψληαο ζηνλ πξψην ζα πξνθαιέζεη ηελ 

αλάδπζε ηεο zpd ηνπ πξψηνπ. Πεξηγξάθνληαο ηηο zpds ησλ δχν καζεηψλ σο 

επηθαιππηόκελεο δώλεο, δεκηνπξγείηαη κηα θνηλή δώλε κέζα ζηελ νπνία αλαπηύζζνληαη 

θνηλέο πξαθηηθέο νη νπνίεο κπνξεί λα νδεγήζνπλ ζε λέα λνήκαηα πνπ δελ ππήξραλ 

ζηνλ λνπ ηνπο πξηλ ηελ έλαξμε ηνπ δηαιφγνπ, ελψ ε δηαδηθαζία ηεο εζσηεξίθεπζεο 

ζπκβαίλεη κέζα ζηελ zpd ηνπ θάζε καζεηή.  

Ζ δψλε ηεο επηθείκελεο αλάπηπμεο είλαη, ίζσο, ε πην ζεκαληηθή έλλνηα ζηε ζεσξία 

ηνπ V. θαη απηφ επεηδή κφλνλ φηαλ απηή αλαπηχζζεηαη αξρίδεη ε κάζεζε θαη 

παξνπζηάδνληαη φια ηα ζηνηρεία ηεο ζεσξίαο, δειαδή ε δηακεζνιάβεζε ησλ 

ζπκβφισλ, ε εζσηεξίθεπζε, ε βνήζεηα (scaffolding) θιπ.  

Πην ζπγθεθξηκέλα, ε δψλε ηεο επηθείκελεο αλάπηπμεο ζεσξείηαη σο έλαο ζπκβνιηθφο 

ρψξνο πνπ πεξηιακβάλεη ηα άηνκα, ηηο πξαθηηθέο ηνπο θαζψο θαη ηηο ζπλζήθεο ππφ ηηο 

νπνίεο ελεξγνπνηνχληαη νη δξαζηεξηφηεηεο. Δίλαη έλα ζπλερψο αλαπηπζζφκελν 

θαηλφκελν ην νπνίν μεθηλά, φηαλ μεθηλά, απφ ηε ζηηγκή πνπ νη ζπκκεηέρνληεο 

θαηαλννχλ ηηο ελέξγεηεο ν έλαο ηνπ άιινπ, δειαδή απφ ηε ζηηγκή πνπ θαηαλνεί ν 

έλαο ηε ζθέςε ηνπ άιινπ. Δίλαη έλα θαηλφκελν εχζξαπζην, επαίζζεην, γηαηί αξθεί ζε 

έλαλ δηάινγν θάπνηνο λα πεη θάηη θαη λα αιιάμεη ηελ εζηίαζε ησλ κειψλ ηεο νκάδαο 

κε πηζαλφ απνηέιεζκα ηελ απνηπρία ηνπ δηαιφγνπ. 

Γηαπηζηψλνπκε φηη ε zpd είλαη άξξεθηα ζπλδεδεκέλε κε ηελ έλλνηα ηεο βνήζεηαο 

(scaffolding) πξνο ηνλ καζεηή  απφ ηνλ θαζεγεηή ή ηνπο ζπκκαζεηέο ηνπ, 

πξνθεηκέλνπ λα αλαπηπρζνχλ νη δπλαηφηεηέο ηνπ νη νπνίεο ζην άκεζν κέιινλ ζα ηνπ 

επηηξέςνπλ λα θαηαθηήζεη έλα επίπεδν πξνζσπηθήο αλεμαξηεζίαο ηφζν ζηελ 

θαηαλφεζε φζν θαη ζηηο ελέξγεηεο πάλσ ζε θάπνην καζεκαηηθφ ζέκα.  
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Τν δήηεκα απηφ ζα ην εμεηάζνπκε ζην δεχηεξν ηεηξάκελν, φπνπ ζα κειεηήζνπκε ηελ 

έλλνηα ηνπ scaffolding δηεμνδηθά. Δδψ, ζπλνπηηθά, κπνξνχκε λα αλαθέξνπκε ηα 

αθφινπζα:  Οη ζεσξίεο ηνπ Piaget θαη ηνπ Vygotsky ζεσξνχλ φηη ν καζεηήο πξέπεη λα 

ζπκκεηέρεη ελεξγά ζηελ αλάπηπμε ηεο γλψζεο ηνπ. Ωζηφζν, ν V δίλεη έκθαζε ζηηο 

θνηλσληθέο αιιειεπηδξάζεηο θαη ηδηαίηεξα ζηελ αιιειεπίδξαζε καζεηή-θαζεγεηή, 

ηνπο νπνίνπο βιέπεη σο ‘ζπλ-θαηαζθεπαζηέο’ ηεο γλψζεο ηνπ καζεηή, θαη ηελ νπνία 

αιιειεπίδξαζε ζεσξεί σο βαζηθή. Δπνκέλσο, ε έλλνηα ηεο βνήζεηαο θαηά ηελ 

δηδαζθαιία ζα πξέπεη λα έρεη ραξαθηεξηζηηθά φπσο, δηαινγηθή κνξθή, λα επηηξέπεη 

ζηνλ καζεηή λα νινθιεξψζεη ηελ εξγαζία (π.ρ. λα νινθιεξψζεη ηελ ιχζε ελφο 

πξνβιήκαηνο) κφλνο ηνπ φηαλ ζηελ αξρή ηεο εξγαζίαο δελ κπνξνχζε λα ην θάλεη 

απηφ, λα ζηνρεχεη ζην λα θέξεη ηνλ καζεηή ζε κηα θαηάζηαζε ηεο γλψζεο ηέηνηα 

ψζηε λα κπνξεί εμαξρήο λα ιχζεη φρη κφλνλ ην πξφβιεκα απηφ αιιά θαη άιια 

παξφκνηα κφλνο ηνπ, λα αθνινπζείηαη (ε βνήζεηα) απφ ελδείμεηο φηη ν καζεηήο έρεη 

θαηαθηήζεη έλα αλψηεξν επίπεδν γλψζεσλ θαη ηθαλνηήησλ σο απνηέιεζκα ησλ 

εκπεηξηψλ ηνπ απφ ην scaffolding. Γεληθφηεξα ην scaffolding, ην νπνίν έρεη 

αλαπηπρζεί αλεμάξηεηα από ηελ ζεσξία ηνπ V, ζεκαίλεη κηα κνξθή ππνζηήξημεο γηα 

ηελ αλάπηπμε θαη ηελ κάζεζε ηνπ καζεηή θαη γηα ηνλ ιφγν απηφ εξκελεχεηαη κε 

πνιινχο ηξφπνπο. Σε θάπνηεο πεξηπηψζεηο έρεη νδεγήζεη ζε παξαδνζηαθά κνληέια 

δηδαζθαιίαο γηαπηφ θαη απαηηεί ηδηαίηεξε πξνζνρή ζηελ δηδαθηηθή πξάμε.  

 Σπλνςίδνληαο ην δήηεκα ηεο ζρέζεο ηνπ  scaffolding θαη ηεο zpd από ηελ πιεπξά ηνπ 

δαζθάινπ ησλ καζεκαηηθώλ, έρνπκε λα παξαηεξήζνπκε ηα αθφινπζα: Όηαλ 

αλαθεξφκαζηε ζηελ δψλε ηεο επηθείκελεο αλάπηπμεο εμεηάδνπκε ηνλ ηξφπν κε ηνλ 

νπνίν ε ζπκπεξηθνξά ηνπ καζεηή, ζε θάπνην ζπγθεθξηκέλν έξγν, έρεη 

δηακεζνιαβεζεί θνηλσληθά, δειαδή κε πνηνλ ηξφπν έρεη επηηεπρζεί ε θνηλή 

θαηαλφεζε καζεηή θαη θαζεγεηή. Απηφ πεξηιακβάλεη ηφζν ηελ (λνεηηθή) ηξνρηά κε 

ηελ νπνία ν θαζεγεηήο, αθνύ έρεη επηζεκάλεη  ην επίπεδν θαηαλόεζεο ηνπ καζεηή, 

επηρεηξεί λα ηνλ νδεγήζεη απφ εθεί ζε έλα πςειφηεξν επίπεδν αλάπηπμεο φζν θαη ηελ 

ζπκπεξηθνξά ηνπ ζε ηδέεο ηνπ ίδηνπ ηνπ καζεηή, αλ ππάξρνπλ. Πξνθεηκέλνπ λα 

επηηεπρζεί απηφο ν ζθνπφο πξέπεη λα εμεηάζνπκε ηελ δηαδηθαζία ηεο ζεκεησηηθήο 

δηακεζνιάβεζεο, δειαδή λα εμεηάζνπκε πνηα ζεκεησηηθά ‘εξγαιεία’ έρεη ν καζεηήο 

ζηελ δηάζεζή ηνπ θαη ην πσο ηα ρξεζηκνπνηεί πξνθεηκέλνπ λα αλαπηπρζεί ε 

εζσηεξίθεπζε ησλ λέσλ λνεκάησλ. Με άιια ιφγηα, πνηεο ηερληθέο ρξεζηκνπνηεί 

πξνθεηκέλνπ λα εμαζθαιίζεη ηνλ κεηαζρεκαηηζκφ ηεο παξερφκελεο βνήζεηαο ζε κηα 

αλεμάξηεηε ζπκπεξηθνξά. 

 

3. Εηζαγωγή ζηηο ζεωξίεο πιαηζηνζεηεκέλεο κάζεζεο (situated learning) 

Σχκθσλα κε ηνλ Σαθνλίδε (2007), νη ηδέεο ηνπ V, νη εμειίμεηο ζε δηάθνξα άιια 

γλσζηηθά πεδία φπσο ε αλζξσπνινγία θαη ε θνηλσληνινγία, θαζψο θαη ε παξάιιειε 

δηαπίζησζε φηη ην ζρνιείν αλαπαξάγεη θνηλσληθέο αληζφηεηεο θαη κέζσ ηεο 

απνηπρίαο ζηα ζρνιηθά καζεκαηηθά, ππξνδφηεζαλ κηα ζεηξά απφ πξνζπάζεηεο γηα ηελ 

κειέηε ηνπ αθξηβνχο ξφινπ ησλ θνηλσληθν-πνιηηηζκηθψλ παξακέηξσλ ζηελ κάζεζε 

ησλ καζεκαηηθψλ. Έηζη, ε ζεψξεζε φισλ απηψλ ησλ παξαγφλησλ νδήγεζε ζηηο 

ιεγφκελεο ζεσξίεο ‘πιαηζηνζεηεκέλεο’ κάζεζεο.  

Πην ζπγθεθξηκέλα, ε Lave (1988) θαη Lave & Wenger (1991) έζεζαλ βαζηθά 

εξσηήκαηα ζρεηηθά κε ηηο πξαθηηθέο κάζεζεο θαη δηδαζθαιίαο ησλ Μαζεκαηηθψλ 

κέζα θαη έμσ απφ ην ζρνιείν. Τα εξσηήκαηα απηά νδήγεζαλ ζηηο ζεσξίεο 

‘πιαηζηνζεηεκέλεο’ κάζεζεο, ζχκθσλα κε ηηο νπνίεο ε γλώζε είλαη εγθαηεζηεκέλε ζε 

ηδηαίηεξεο κνξθέο εκπεηξίαο πνπ πξνθύπηνπλ ζε ζπγθεθξηκέλεο πεξηζηάζεηο θαη γίλεηαη 

θαηαλνεηή κε ζρεζηαθό ηξόπν, σο θάηη πνπ θαηαλέκεηαη κεηαμύ αλζξώπσλ, 

δξαζηεξηνηήησλ θαη πεξηβαιιόλησλ, θαη όρη σο ζηαζεξό, αηνκηθό ραξαθηεξηζηηθό. Σε 
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ζρεηηθά πξφζθαηε εξγαζία ηνπ ν Wenger (1998), αληηκεησπίδεη ηελ κάζεζε σο 

θνηλσληθφ θαηλφκελν πνπ ζπγθξνηείηαη ζηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν κέζα απφ κηα 

δηαδηθαζία ‘λόκηκεο πεξηθεξεηαθήο ζπκκεηνρήο’ ζε θνηλόηεηεο πξαθηηθήο  

(communities of practice). Με ηνλ ηξφπν απηφλ ε ζπκκεηνρή ζηελ πξαθηηθή κηαο 

θνηλφηεηαο, π.ρ. ηεο θνηλφηεηαο ησλ αλζξψπσλ πνπ παξάγνπλ καζεκαηηθά, απνηειεί 

ηελ επηζηεκνινγηθή αξρή ηεο κάζεζεο π.ρ. ησλ Μαζεκαηηθψλ. Ο Wenger δηαηππψλεη 

δχν έλλνηεο θιεηδηά: Τελ ζπκκεηνρή (participation) θαη ηελ ζπκπύθλσζε ή 

εθπξαγκάησζε (reification), ζην εμήο ζην θείκελν απηφ ζα  ρξεζηκνπνηνχκε ηνλ φξν 

ζπκπχθλσζε. Ζ ζπκκεηνρή αλαθέξεηαη ζηελ δηαδηθαζία ‘ηνπ ιακβάλσ κέξνο’, ελψ ε 

ζπκπχθλσζε ζηελ δηαδηθαζία ‘ηνπ κεηαζρεκαηίδσ ηηο εκπεηξίεο κνπ ζε αληηθείκελν’. 

Ζ ζπκκεηνρή είλαη κηα ζχλζεηε δηαδηθαζία πξνζσπηθή θαη θνηλσληθή ε νπνία 

ζπλδπάδεη ην πξάηησ, νκηιψ, ζθέθηνκαη, αηζζάλνκαη, αλήθσ, ζπδεηψ, επηιχσ θιπ. 

Σπκπεξηιακβάλεη νιφθιεξε ηελ πξνζσπηθφηεηα καδί κε ην ζψκα, ηνλ λνπ, ηα 

αηζζήκαηα θαη ηηο θνηλσληθέο ζρέζεηο θαη έηζη απνηειεί κηα πεγή ηαπηόηεηαο. Απφ ηελ 

άιιε κεξηά, ε ζπκπχθλσζε ζρεηίδεηαη κε ηηο αθαηξεηηθέο δηαδηθαζίεο, ηα εξγαιεία, ηα 

ζχκβνια ηνπο φξνπο θαη έλλνηεο πνπ παξάγεη κηα θνηλφηεηα πξαθηηθήο. Έηζη, έλαο 

καζεκαηηθφο ηχπνο, έλα ζπκπέξαζκα δηαηππσκέλν ζε θαηάιιειε γιψζζα ή φρη, 

αθφκα θαη έλα ζρέδην καζήκαηνο είηε ην έρνπκε ζηνλ λνπ καο είηε ην δηαηππψλνπκε 

γξαπηά π.ρ. ζε θχιιν εξγαζίαο, απνηειεί κηα ζπκπχθλσζε. Καηά ηνλ Wenger, νη δχν 

απηέο έλλνηεο είλαη ζπκπιεξσκαηηθέο, δειαδή παξνπζηάδνληαη σο δεχγε: Ζ 

ζπκκεηνρή ζπρλά νδεγεί ζε ζπκπχθλσζε ε νπνία, κε ηελ ζεηξά ηεο νδεγεί ζε 

πεξαηηέξσ ζπκκεηνρή. Καη νη δύν ρξεζηκεύνπλ ζηελ δηαδηθαζία δηαπξαγκάηεπζεο ηνπ 

λνήκαηνο, δειαδή ζην λα απνθηνχκε εκπεηξίεο ηνπ θφζκνπ ή, δηαθνξεηηθά, ζην λα 

δνχκε ζε έλαλ θφζκν ζηνλ νπνίν ε ζπκκεηνρή καο είλαη πιήξεο λνήκαηνο. 

Ζ κάζεζε ζηελ πιαηζηνζεηεκέλε νπηηθή ινηπφλ γίλεηαη θαηαλνεηή σο κηα δηαδηθαζία 

αιιαγήο ηεο ζπκκεηνρήο ζε κεηαβαιιφκελεο θνηλφηεηεο πξαθηηθήο, θαη ε πξνζσπηθή 

ηθαλφηεηα γηα κάζεζε ζεσξείηαη σο κηα ιεηηνπξγία ησλ πεξηβαιιφλησλ κέζα ζηα 

πνία ην άηνκν ελεξγεί. Ζ νπηηθή απηή δέρεηαη φηη ε γλψζε κεηαβάιιεηαη αλάκεζα ζε 

πιαίζηα θαη θαηαζηάζεηο, θάηη πνπ κπνξεί λα ζεσξεζεί σο ραξαθηεξηζηηθφ ηεο 

αλζξψπηλεο ζπκπεξηθνξάο, βιέπε π.ρ. Cobb and Bowers (1999), Boaler (2000). 

Ζ εξκελεία πνπ δίλνπκε ζηελ πην πάλσ παξάγξαθν είλαη ε αθφινπζε: 

Όπσο είδακε, ζηελ νπηηθή απηή ε κάζεζε ησλ Μαζεκαηηθψλ ηαπηίδεηαη κε ηελ  

ζπκκεηνρή ζηηο πξαθηηθέο ηεο καζεκαηηθήο ζρνιηθήο θνηλφηεηαο. Απηφ ζεκαίλεη φηη 

νη εμαηνκηθεπκέλεο ελέξγεηεο ζεσξνχληαη σο ζηνηρεία ή εθδνρέο ελφο 

ελζσκαησκέλνπ ζπζηήκαηνο πξαθηηθψλ ή ελφο ζπλφινπ ελεξγεηψλ νη νπνίεο έρνπλ 

εζσηεξηθεπζεί θαη θαζνδεγνχλ ηελ ζπκπεξηθνξά καο. Με άιια ιφγηα, ε ζπκκεηνρή 

ζηηο πξαθηηθέο ηεο ζρνιηθήο καζεκαηηθήο θνηλφηεηαο αλαπηχζζεη κηα ζεηξά 

εκπεηξηψλ, ή, δηαθνξεηηθά, κηα ζεηξά εζσηεξηθεπκέλσλ ελεξγεηψλ, νη νπνίεο 

αλαθέξνληαη ζε δηάθνξεο καζεκαηηθέο θαηαζηάζεηο. Έηζη, ην λα γλσξίδσ ή λα 

ζπκάκαη θάηη ζεκαίλεη λα θάλσ επηινγέο από ην ζύλνιν ησλ εκπεηξηώλ κνπ αλάινγα κε 

ηελ θαηάζηαζε πνπ εξεπλώ. Οη εκπεηξίεο, φκσο, ζπγθξνηνχληαη θαηά ηελ δηάξθεηα ηεο 

ζπκκεηνρήο καο ζε εμειηζζφκελα πιαίζηα ζπκκεηνρήο ή, ην ίδην πξάγκα, κε αιιαγέο 

ζηνπο ηξφπνπο ζπκκεηνρήο ζηηο πξαθηηθέο ηεο ζρνιηθήο καζεκαηηθήο θνηλφηεηαο. Γηα 

παξάδεηγκα απφ ην αθνχσ ή παξαθνινπζψ ζην ζπλεηζθέξσ κε ηηο δηθέο κνπ ηδέεο 

ζην έξγν πνπ ζπκκεηέρσ. Άιινο ηξφπνο ζπκκεηνρήο είλαη ην «παξαθνινπζψ» θαη 

άιινο ην «ιέσ ηελ γλψκε κνπ». Γεληθφηεξα, ε κάζεζε αιιά θαη ην λόεκα ηνπ έξγνπ 

αιιάδνπλ, εμειίζζνληαη, θαζψο αιιάδεη ε καζεκαηηθή πξαθηηθή, θαηά ζπλέπεηα θαη 

νη ηξφπνη ζπκκεηνρήο θαηά ηελ δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο ή κηαο δξαζηεξηφηεηαο. 

‘Όπσο είδακε ηξόπνη ζπκκεηνρήο είλαη π.ρ. ην πξάηησ, νκηιψ, δηαηζζάλνκαη, αλήθσ, 

ζπδεηψ, επηιχσ, απνδεηθλχσ, ζρεδηάδσ, ππνινγίδσ, αθνχσ, ιέσ ηελ γλψκε κνπ, 
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κεηξψ, αλαπηχζζσ εηθαζίεο, εξκελεχσ έλα δηάγξακκα θηι. Σε θάζε ηξφπν 

ζπκκεηνρήο επαλα-νξγαλψλεηαη ε γλψζε, αιιά θαη ε ίδηα ε δξαζηεξηφηεηα, θαη 

θαηαιήγεη ζε κηα ζπκπχθλσζε ε νπνία κπνξεί λα είλαη πξνζσξηλή, εθήκεξε, 

δνθηκαζηηθή δειαδή εηθαζία-ππφζεζε, κε ηελ νπνία επαλα-νξγαλψλσ ηελ ζπκκεηνρή 

κνπ ζην έξγν.  

Αλάινγα κπνξνχκε λα πξνζδηνξίζνπκε ηξόπνπο πεξηνξηζκέλεο ή ππνβαζκηζκέλεο 

ζπκκεηνρήο νη νπνίνη, κεξηθέο θνξέο, θαηαιήγνπλ λα είλαη ηξόπνη κε ζπκκεηνρήο ζηηο 

πξαθηηθέο: Πεξηζσξηαθή ζηάζε, ή θαη αδηαθνξία, δηακέζνπ ηεο αγλφεζεο ησλ ηδεψλ 

θάπνηνπ άιινπ ή πηνζέηεζε ησλ ηδεψλ άιινπ άθξηηα ρσξίο λα ηηο θαηαλννχκε, 

εθηέιεζε δηαδηθαζηψλ, π.ρ. αιγνξίζκσλ, ρσξίο λα ηνπο ζπλδένπκε κε θάπνην έξγν 

δειαδή ρσξίο λα ηνπο απνδίδνπκε λφεκα, λα αλαδεηνχκε, ή λα καληεχνπκε, ηελ 

ζσζηή απάληεζε αδηαθνξψληαο γηα ην ίδην ην έξγν κέζα ζην νπνίν ε απάληεζε  

απνθηά λφεκα θηι. Έλαο ζεκαληηθφο παξάγνληαο πνπ νδεγεί ζε κε ζπκκεηνρή είλαη ε 

παηδαγσγηθή απζεληία ε νπνία απνηξέπεη ηελ δηαπξαγκάηεπζε.  

Έλαο βαζηθφο φξνο είλαη ην ζπλνξηαθό αληηθείκελν (bountary object). Σχκθσλα κε ηνλ 

Wenger (ζει 106), ν θνηλσληνιφγνο Leigh Star επηλφεζε ηνλ φξν απηφλ πξνθεηκέλνπ 

λα πεξηγξάςεη αληηθείκελα ηα νπνία κπνξνχλ λα ζπληνλίζνπλ ηνπο δηαθνξεηηθνχο 

ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο ηα βιέπνπκε, πξνθεηκέλνπ λα πξαγκαηνπνηεζεί θάπνηνο 

ζθνπφο. Γηα παξάδεηγκα, έλα δάζνο κπνξεί λα ζεσξεζεί ζπλνξηαθφ αληηθείκελν 

κόλνλ όηαλ πξνθύςεη κία αλάγθε εμαηηίαο ηεο νπνίαο δηάθνξεο θνηλφηεηεο πξαθηηθήο, 

π.ρ. δαζνιφγνη, γεσπφλνη, νηθνιφγνη, βηνιφγνη θιπ, αλαδεηνχλ ηξφπνπο ζπλεξγαζίαο 

θαη ζπληνληζκνχ ησλ δηαθνξεηηθψλ νπηηθψλ κε ηηο νπνίεο ‘βιέπνπλ’ ην δάζνο. 

Γεληθφηεξα, δελ κπνξνχκε λα ραξαθηεξίζνπκε φια ηα αληηθείκελα σο ζπλνξηαθά. 

Όκσο, ζηνλ βαζκφ πνπ απηά αλήθνπλ ζε πνιιαπιέο πξαθηηθέο κπνξνχλ λα 

ζεσξεζνχλ σο ζύλδεζκνη δηαθνξεηηθώλ νπηηθώλ θαη έηζη έρνπλ ηελ δπλαηφηεηα λα 

αληηκεησπηζηνχλ σο ζπλνξηαθά αληηθείκελα, όηαλ απηέο νη νπηηθέο ρξεηάδεηαη λα 

ζπληνληζηνύλ, λα ζπλδεζνύλ. Ο Wenger, ζει. 114, αλαγλσξίδεη ηνπο αθφινπζνπο ηξεηο 

ηχπνπο πξαθηηθψλ ζχλδεζεο νπηηθψλ απφ δηαθνξεηηθέο θνηλφηεηεο: Τηο ζπλνξηαθέο 

(bountary practices), ηηο επηθαιππηφκελεο (overlap practices) θαη ηηο πεξηθεξεηαθέο 

(peripheries practices) πξαθηηθέο. Απφ απηέο ζα επηθεληξσζνχκε ζηελ πξψηε. Σηελ 

πεξίπησζε απηή, αλ ππάξμεη θάπνην γεγνλφο ην νπνίν ζα δψζεη  ηελ αθνξκή γηα 

ακνηβαία εκπινθή αλζξψπσλ πνπ αλήθνπλ ζε δηαθνξεηηθέο θνηλφηεηεο, ηφηε είλαη 

πηζαλφλ λα μεθηλήζεη κηα πξαθηηθή. Ο ζηφρνο απηήο ηεο πξαθηηθήο είλαη λα 

δηαπξαγκαηεπηεί ηα ζύλνξα ησλ δηαθνξεηηθώλ θνηλνηήησλ θαη λα ππνζηεξίμεη κηα 

ζχλδεζε αλάκεζα ζε έλαλ αξηζκφ άιισλ πξαθηηθψλ, δηεπζεηψληαο αληηπαξαζέζεηο, 

ζπκβηβάδνληαο νπηηθέο θαη βξίζθνληαο απαληήζεηο. Τν απνηέιεζκα ηεο ζπλνξηαθήο 

πξαθηηθήο είλαη κηα κνξθή ζπιινγηθήο δηακεζνιάβεζεο κεηαμχ ησλ εκπιεθφκελσλ 

θνηλνηήησλ. 

Τα ζχλνξα φκσο ησλ θνηλνηήησλ δελ είλαη ζεζκηθά νξηνζεηεκέλα. Απηφ ζεκαίλεη φηη 

ππάξρνπλ ‘πεξηθεξεηαθά’ ζέκαηα πνπ νξηνζεηνχληαη αζαθψο. Έηζη, νη πξαθηηθέο, π.ρ. 

δχν θνηλνηήησλ, κπνξεί λα πξνζδηνξίδνπλ ην ηη είλαη δηαζέζηκν ρσξίο λα κπνξνχλ λα 

επηβάιινπλ ζπγθεθξηκέλεο πξαθηηθέο. Τν δήηεκα επηινγήο ηεο πξνζέγγηζεο 

εμαξηάηαη απφ ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν γίλεηαη αληηιεπηή ε φιε θαηάζηαζε απφ ηνπο 

εξγαδφκελνπο ζε ζπλνξηαθέο πξαθηηθέο, δειαδή απφ ην αλ έρνπλ ή φρη ζπλείδεζε ηεο 

‘ζπλνξηαθφηεηαο’ ηνπ ζέκαηνο.  

Σχκθσλα κε ηνπο Roth & McGinn (1998), νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο παξνπζηάδνπλ ην 

πιενλέθηεκα ηεο ζπλνξηαθήο ιεηηνπξγίαο επεηδή ζπληνλίδνπλ δξαζηεξηφηεηεο θαη 

‘κεηαθξάδνπλ’ ζπδεηήζεηο απφ δηαθνξεηηθέο θνηλφηεηεο. Πξάγκαηη, κία ζπδήηεζε 

πάλσ ζε γξαθηθή παξάζηαζε π.ρ. ηαρχηεηαο – ρξφλνπ ζην κάζεκα ησλ Μ, εχθνια 

κεηαηνπίδεηαη ζε ζπδήηεζε ηεο εξκελείαο ηνπ γξαθήκαηνο δειαδή ζηνλ ρψξν ηεο Φ. 
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Αληίζηξνθα, θάζε θαηαζθεπή γξαθηθήο παξάζηαζεο ζηελ Φ αλαπφθεπθηα 

αλαθέξεηαη ζηηο αληίζηνηρεο καζεκαηηθέο δηαδηθαζίεο.  

Ο Wenger, ζει. 274, ζεσξεί φηη ν εθπαηδεπηηθφο ζρεδηαζκφο πξέπεη λα εκπιέθεη ηηο 

θνηλφηεηεο κάζεζεο ζε δξαζηεξηόηεηεο πέξα από ηα ζύλνξά ηνπο έηζη ψζηε νη καζεηέο 

λα κάζνπλ ην ηη απαηηείηαη πξνθεηκέλνπ λα γίλνπλ απνηειεζκαηηθνί ζηνλ θφζκν ζηνλ 

νπνίν ε εθπαίδεπζε ππνηίζεηαη φηη νδεγεί. Έηζη, ε ηθαλφηεηα ησλ καζεηψλ λα 

εξγάδνληαη κε ζπλνξηαθέο πξαθηηθέο δελ είλαη απιά έλα δήηεκα δεμηνηήησλ, 

εμάζθεζεο, αιιά δήηεκα ηαπηόηεηαο: Οη καζεηέο πξέπεη λα κάζνπλ λα ‘βαδίδνπλ’ 

θαηά κήθνο ησλ ζπλφξσλ θαη λα βξίζθνπλ ηξφπνπο λα κεηέρνπλ ζε έλα θφζκν 

πνιχπινθν θαη ν νπνίνο ελζσκαηψλεη πνιιαπιέο, αληηζεηηθέο νπηηθέο.  
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 Η ΘΕΩΡΗΤΙΚΗ  ΓΕΝΙΚΕΥΣΗ 

 

Σηελ καζεκαηηθή εθπαίδεπζε, ε γελίθεπζε έρεη πξνζειθχζεη ηελ πξνζνρή ηφζν ησλ 

εξεπλεηψλ φζν θαη ησλ εθπαηδεπηηθψλ. Γηα παξάδεηγκα, νη Steele and Johanning 

(2004) ηελ ζπλδένπλ κε ηελ αλάπηπμε ησλ γλσζηηθψλ ζρεκάησλ θαη ηηο δεμηφηεηεο 

ιχζεο πξνβιήκαηνο. Ο Tall (1991) δηαθξίλεη δχν είδε γελίθεπζεο, ηελ επεθηαηηθή 

γελίθεπζε θαη ηελ επαλαθαηαζθεπαζηηθή γελίθεπζε θαη  ηηο ζπλδέεη κε ηνπο δχν 

ηξφπνπο αλάπηπμεο ελφο γλσζηηθνχ ζρήκαηνο (ΓΣ), δειαδή ηελ αθνκνίσζε θαη ηελ 

πξνζαξκνγή αληίζηνηρα. Σχκθσλα κε ηνλ Mason (1996), έλαο ηξφπνο γηα λα 

αλαπηχμνπκε ηελ ηάζε γηα γελίθεπζε είλαη ‘λα επηζεκαίλνπκε ην γεληθφ απφ ην 

ζπγθεθξηκέλν θαη ην ζπγθεθξηκέλν απφ ην γεληθφ’. Παξά ην φηη ε γελίθεπζε θαη ε 

αθαίξεζε (αθαηξεηηθή δηαδηθαζία) είλαη ζηελά ζπλδεδεκέλεο, ζχκθσλα κε ηνλ Mac 

Lane (1986, ζει. 435) νη δηαδηθαζίεο απηέο δελ ηαπηίδνληαη: ‘Ζ γελίθεπζε ζθνπεχεη 

ζην λα ζπκπεξηιάβεη φιεο ηηο πεξηπηψζεηο ζε κηα θνηλή νπηηθή ε νπνία λα 
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πεξηιακβάλεη ηηο θχξηεο ηδηφηεηεο φισλ απηψλ ησλ πεξηπηψζεσλ. Ζ αθαίξεζε 

ζθνπεχεη ζηελ επηινγή ζπγθεθξηκέλσλ θεληξηθψλ ηδηνηήησλ ησλ πξνεγνχκελσλ 

πεξηπηψζεσλ θαη ηελ απειεπζέξσζή ηνπο απφ ζπγθεθξηκέλα πιαίζηα θαη ζηφρνπο. 

Με ηνλ ηξφπν απηφλ ε αθαίξεζε κπνξεί λα νδεγήζεη ζηελ πεξηγξαθή θαη αλάιπζε 

λέσλ θαη πην ιηηψλ ή πην ‘αθεξεκέλσλ’ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ’. 

Σηα επφκελα ζα παξνπζηάζνπκε ζχληνκα ηελ πεξηγξαθή κηαο επηζηεκνινγηθήο 

πξνζέγγηζεο ηεο Θεσξεηηθήο Γελίθεπζεο (ΘΓ) ε νπνία βαζίδεηαη ζηηο ηδέεο ηνπ 

Dörfler (1991).  

Τν ζεκείν αθεηεξίαο γηα ηελ ΘΓ είλαη κηα ελέξγεηα (action) ή έλα ζχζηεκα ελεξγεηψλ 

(system of actions) νη νπνίεο είλαη πιηθέο, λνεηηθέο ή ζπκβνιηθέο, αιιά πάληα 

ζπγθεθξηκέλεο. Ο ζηφρνο, ε δηαδξνκή θαη ηα απνηειέζκαηα απηψλ ησλ ελεξγεηψλ  

θαηεπζχλνπλ ηελ πξνζνρή καο ζε θάπνηεο ζρέζεηο κεηαμχ ησλ ζηνηρείσλ επί ησλ 

νπνίσλ εθηεινχληαη νη ελέξγεηεο. Αλ νη ζρέζεηο απηέο παξακέλνπλ ζηαζεξέο φηαλ νη 

ελέξγεηεο επαλαιακβάλνληαη φζν ζπρλά ζέινπκε, ηφηε ζα ηηο νλνκάζνπκε 

αλαιινίσηεο ησλ ελεξγεηώλ ή ζρήκα ησλ ελεξγεηώλ (invariants of actions or schema of 

actions).  

Ζ εηζαγσγή ζπκβφισλ γηα ηα ζηνηρεία ησλ ελεξγεηψλ, γηα ηηο ηδηφηεηέο ηνπο, γηα ηνπο 

κεηαζρεκαηηζκνχο ή ηνπο ζπλδπαζκνχο ηνπο, θάλεη δπλαηή ηελ ζπκβνιηθή 

πεξηγξαθή ησλ αλαιινίσησλ. Τα ζχκβνια κπνξεί λα είλαη γισζζηθά, εηθνληθά, 

γεσκεηξηθά ή αιγεβξηθά. Σε θάζε πεξίπησζε νη αλαιινίσηεο πεξηγξάθνληαη 

δηακέζνπ ησλ ζπκβφισλ θαη επνκέλσο είλαη θαζνξηζκέλεο. Καη’ αξρήλ απηά ηα 

ζχκβνια, είλαη ζχκβνια γηα ηα ζηνηρεία ησλ ελεξγεηψλ ή γηα ηα αξηζκεηηθά ή 

γεσκεηξηθά ραξαθηεξηζηηθά ηνπο θαη γηα ηνπο κεηαζρεκαηηζκνχο ηνπο. Δπνκέλσο, 

ζηελ αξρή ηα ζχκβνια έρνπλ ηελ ηδηφηεηα ησλ αληηπξνζψπσλ θαη δηαδξακαηίδνπλ 

έλαλ πεξηγξαθηθφ ξφιν. Αιιά ζχληνκα, θαζψο αξρίδνπκε λα ηα αληηθαζηζηνχκε κε 

άιια, αξρίδνπκε επίζεο λα απνκαθξπλφκαζηε απφ ηελ αξρηθή θαηάζηαζε θαη λα 

εζηηάδνπκε ηελ πξνζνρή καο ζε ζπγθεθξηκέλεο ηδηφηεηεο θαη ζρέζεηο. Με απηφ 

ελλννχκε φηη νη ηδηφηεηεο θαη ζρέζεηο απνθηνχλ αλεμαξηεζία απφ ηα ζηνηρεία κε ηα 

νπνία αξρηθά είραλ ζπλδεζεί. Ζ δηαδηθαζία απηή είλαη ε θαηαζθεπαζηηθή αθαίξεζε 

(constructive abstraction) θαη απηφ πνπ έρεη αθαηξεηηθνπνηεζεί ζπλίζηαηαη απφ 

ελέξγεηεο θαη απνθηά λφεκα θαη χπαξμε απφ απηέο.  

Απφ ηελ αξρή ηα ζχκβνια έρνπλ έλα ζπγθεθξηκέλν πεδίν αλαθνξάο θαη απηφ ην πεδίν 

κπνξεί ηψξα λα επεθηαζεί ζηαδηαθά, έρνληαο σο νδεγφ ηηο αλαιινίσηεο. Δπνκέλσο, 

νη αλαιινίσηεο ζηελ ζπκβνιηθή ηνπο πεξηγξαθή είλαη έλα εξγαιείν γηα ηελ αλάπηπμε 

ηαπηνηηθώλ ελεξγεηώλ (identical actions). Ζ αλάπηπμε ηαπηνηηθψλ ελεξγεηψλ 

πξνθχπηεη απφ εξσηήκαηα φπσο: Με πνηνπο ηξφπνπο θαη κε πνηα κέζα κπνξψ λα 

ελεξγψ έηζη ψζηε λα ππνζηεξίδνληαη νη ήδε εθθξαζκέλεο αλαιινίσηεο; Τα 

εξσηήκαηα απηά καο νδεγνχλ ζηελ επεθηαηηθή γελίθεπζε (extensional generalization). 

Σηελ αξρή απηή ε γελίθεπζε αλαπηχρζεθε δηακέζνπ νκνηνηήησλ ησλ ζηνηρείσλ ησλ 

ελεξγεηψλ, δειαδή είρακε κηα εκπεηξηθή γελίθεπζε (empirical generalization). 

Αξγφηεξα φκσο, νη αλαιινίσηεο γίλνληαη ηα θξηηήξηα γηα ηελ επηινγή καζεκαηηθψλ 

αληηθεηκέλσλ σο ζηνηρεία ησλ ελεξγεηψλ. Δπνκέλσο ηα ζχκβνια πνπ 

ρξεζηκνπνηήζακε ζηελ αξρή έγηλαλ κεηαβιεηέο. Παξαηεξνχκε φηη ζηελ ζπκβνιηθή 

πεξηγξαθή ησλ αλαιινίσησλ, ηα ζχκβνια αξρίδνπλ ζηαδηαθά λα αληηθαζηζηνχλ ηα 

ζηνηρεία ησλ ελεξγεηψλ θαη ηνπο κεηαζρεκαηηζκνχο κε απηά. Τα ζχκβνια απνθηνχλ 

ηνλ ραξαθηήξα αληηθεηκέλσλ, γίλνληαη δειαδή ηα ίδηα ζηνηρεία ησλ ελεξγεηψλ θαη σο 

ηέηνηα είλαη πιένλ νη θνξείο (carriers) ησλ αλαιινίσησλ ζρέζεσλ θαη απηφ είλαη έλα 

απνθαζηζηηθφ βήκα. Αιιάδνληαο ηελ νπηηθή κε ηελ νπνία ηα βιέπνπκε, κπνξνύκε ηώξα 

λα ηα ζεσξνύκε σο αλεμάξηεηα καζεκαηηθά αληηθείκελα. Τα ζχκβνια είλαη 

απνζπαζκέλα απφ ην πεδίν αλαθνξάο ηνπο θαη απνθηνχλ ην λφεκά ηνπο απφ ηηο 
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αλαιινίσηεο θαζψο θαη απφ ηηο ζρέζεηο ηηο νπνίεο εθαξκφδνπκε. Απηή ε 

εθπξαγκάησζε (reification) ή αληηθεηκελνπνίεζε (objectification) ησλ κεηαβιεηψλ 

ζπκπιεξψλεη ηελ αθαηξεηηθή δηαδηθαζία ε νπνία άξρηζε κε ηελ επηζήκαλζε ησλ 

αλαιινίσησλ. Δδψ πιένλ έρνπκε ηελ πξνζεηηθή γελίθεπζε (intentional 

generalization). Μπνξνχκε ηψξα λα πξνρσξήζνπκε ζε λέεο θαηαζθεπαζηηθέο 

γεληθεχζεηο έρνληαο σο ζεκείν εθθίλεζεο κηα ήδε ππάξρνπζα γελίθεπζε θιπ. 

Πξνζνρή: Ο Dörfler εδψ ηαπηίδεη ηνπο φξνπο reification θαη objectification. Ζ 

ηαχηηζε κπνξεί λα πξνθαιέζεη ζχγρπζε επεηδή δελ ππάξρεη κηα γεληθή ζπκθσλία γηα 

ην φηη νη δχν απηνί φξνη έρνπλ ην ίδην λφεκα. 
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